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Recenzje

Karol Borsuk i Wanda Szmielew, Podstawy geomeirii, wydanie
nowe, Biblioteka Matematyezna, tom 10, Parstwowe Wydawnictwo
Naukowe, Warszawa 1970, str. 375, cena zl 45.—

Ksigzka sklada sig z dwoch czesei.’ Pierwsza z nich po§wiecona jest wykladowi
geometrii absolutnej, euklidesowej i Bolyai-L.obaczewskiego, a druga, znacznie skrom-
niejsza rozmiarami, geometrii rzutowej. Wszystkie te teorie s3 wyloZone aksjoma-
tycznie, przy czym autorzy przyjmujg jako teorie wezesniejsze teorie mnogosei, aryt-
metyke liczb rzeczywistych i topologie ogélng. Teoria mnogo$ci i topologia ogélna
w zakresie potrzebnym przy czytaniu ksigzki sa wylozone we wstepie. Wstep zawiera
ponadto krétki zarys historii rozwoju pojeé geometryecznych.

Uklad pojeé pierwotnych dla geometrii absolutnej, euklidesowej i Bolyai—f.0-
baczewskiego pochodzi w zasadzie od Hilberta, ktéry przyjal jako pojecie pierwotne
punkty, proste, plaszezyzny oraz pewne relacje pomiedzy punktami, prostymi i plasz-
czyznami. Autorzy przyjeli jako owe relacje: relacje lezenia miedzy i relacje przysta-
wania odeinkéw. Hilbert nie zakladal zadnych zwigzkéw zachodzaeych pomiedzy
punktami, prostymi i plaszezyznami, poza tymi, ktére wynikaly z aksjomatéw. Podo-
bnie postepowali autorzy w pierwszym wydaniu ksigzki. W nowym wydaniu przyjeli
oni natomiast, ze proste i plaszczyzny sg zbiorami punktéw. Takie podejécie umozli-
wilo zastgpienie hilbertowskiej relacji incydencji przez teoriomnogosciowe relacje
nalezenia i zawierania.

Uklad aksjomatéw réowniez w zasadzie pochodzi od Hilberta. Wprowadzone
zostaly oczywikcie pewne zmiany wynikajace ze zmiany ukladu pojeé pierwotnych.
Autorzy przywiazuja wielka wage do mocy srodkéw uiytych w dowodach poszezeg6l-
nych twierdzen. Podobnie jak u Hilberta, aksjomaty zostaly podzielone na grupy.
Twierdzenia formulowane s3 stopniowo, najpierw te, ktére wynikaja juz z grupy
pierwszej, odpowiadajgcej hilbertowskim aksjomatom incydencji. Nastepnie autorzy
dolaczaja liniowe aksjomaty uporzadkowania i badajg ich konsekwencje. Wprowa-
dzony tu zostat porzadek punktéw na prostej zgodny z relacja leZenia miedzy.

Po wyczerpaniu tych érodkéw autorzy dolgezaja plaski aksjomat uporzgdko-
wania, tj. aksjomat Pascha i rozwijaja absolutng geometrig afiniczng (bez aksjomatu
cigglofci). Ukoronowaniem tej teorii jest topologizacja plaszezyzny przeprowadzona
przez wprowadzenie bazy trojkatéw otwartych. Nastepnie zostaja dolgezone aksjomaty
przystawania. Autorzy zastgpili tu hilbertowski aksjomat o przystawaniu katéw przez
tzw. aksjomat pieciu odeinkéw. Rozbudowane zostaly tu rachunki odeinkéw i katéw
wraz z mnozeniem ich przez liczby dwoéjkowo wymierne.

Nastepnie, po rozwinieciu absolutnej teorii réwnolegloei prostych i pélpro-
stych, zostal dolaczony aksjomat ciaglosci. Za pomocy tego aksjomatu wprowadzono
miare odeinkéw i rozwartofé katéw. Za pomoca czworokata Saccheri-Legendre’a
udowodniono absolutne twierdzenie o sumie katéw w tréjkgcie. Rozwinigta tu zostala
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réwniez absolutna teoria kata r¢wnoleglofei. Rozdzial poSwigcony geometrii abso-
lutnej zostal zakonezony wprowadzeniem wspélrzednych na prostej i rozwazaniami
metageometrycznymi: Autorzy udowodnili niesprzecznosé geometrii absolutnej przez
podanie dwu modeli arytmetycznych: modelu kartezjanskiego i modelu Kleina.
Przyklady te dowodza réwnoczesnie niesprzecznodei geometrii euklidesowej i geometrii
Bolyai-Lobaczewskiego oraz niekategoryecznodei geometrii absolutnej. Z niezaleznofei
aksjomatéw udowodniono tylko niezalezno$é aksjomatu ciaglodei.

Rozdzial drugi poéwigcony geometrii euklidesowej zawiera aksjomat Euklidesa
i wynikajace zen uzupelnienia geometrii absolutnej do euklidesowej. Ze wzgledu na
bardzo rozbudowang geometrie absolutng autorzy mogli na dwunastu stronach dopro-
wadzié do twierdzenia o kategorycznosei geometrii euklidesowej.

Nieco diuzszy jest rozdzial pofwiecony geometrii Bolyai-Eobaczewskiego. Zo-
stala tu rozwinigta teoria defektu tréjkata, wielokgta i dowolnej figury plaskiej.
Analityczna postaé funkeji Lobaczewskiego jest otrzymana przez badanie horycyklu.
Rozdziat koiezy twierdzenie o kategorycznofei geometrii Bolyai-Y.obaczewskiego.

Czesé druga jest poSwigecona geometrii rzutowej tréjwymiarowej. Wyklad geo-
metrii rzutowej jest réwniez prowadzony aksjomatycznie. Pojeciami pierwotnymi
83 punkty, proste, plaszezyzny i relacja porzadku cyklicznego na prostej. Podobnie
jak w czedci pierwszej, proste i plaszezyzny sg traktowane  jako zbiory punktéw.
Wyklad geometrii rzutowej jest doprowadzony do twierdzed o niesprzecznoéci
i kategorycznosei. :

Ksigzka byla poczatkowo pomyélana jako podrecznik akademicki. Kompletnosé
dowodéw i obszernosé wykladu zrobilo z niej jednak raczej monografie. W zwiazku
z tym nalezy Zalowad, ze jest ona pozbawiona choéby czeSciowej bibliografii. Jedynie
we wsatepie podano kilka historycznie najwazniejszych pozycji.

Precyzja dowodéw wymagala wprowadzenia wielu specjalnych oznaczer. Ozna-
czenia te odznaczajg sie wyjatkowa konsekwencja i przejrzystofcia (czego nie moina
powiedzie¢ o pierwszym wydaniu). Umieszezony na kofdcu ksigiki wykaz symboli
z odestaniem do definicji znacznie ulatwia czytanie.

Niniejsze wydanie ksigzki jest zbliZone do wersji angielskiej i zawiera wiele
zmian w poréwnaniu z poprzednim wydaniem polskim. Jednakze to, ze jest ona nowa
wersjg ksigzki, ktéra zostala wydana pietnafeie lat temu, zacigzyla, jak to slusznie
zauwazyli we wstepie autorzy, zaréwno na ukladzie ksigzki, jak i na samej jej tredei.
Nie rozpatruje sie w niej zupelnie geometrii elementarnej i zagadnien z g teorig zwia-
zanych, jakkolwiek autorzy starajg sig unikaé, jak dlugo tylko mozna, nieelementarnego
aksjomatu ciggloéei. Nie rozpatruje sie w tej ksiazce zagadnied zupelnoéei i nieroztrzy-
galnoédci. Nalezy jednak mieé nadzieje, ze autorzy przedstawig nam wkrétce nows
ksigzke o podstawach geometrii, napisana rdéwnie dobrze jak ta, ale zawierajaca
bardziej nowoczesng tresé.

Leslaw Szczerba

Stanistaw Hartman, Wsiep do analizy harmonicznej, Biblioteka
Matematyczna, tom 33, Panstwowe Wydawnictwo Naukowe, Warszawa
1969, str. 142, cena zt 28.—

Na poczatku musze podkreslié, Ze nie jestem specjalista w zakresie abstrak-
cyjnej analizy harmonicznej i dlatego nie moge oceniaé tutaj doboru materiatu w ksigz-
ce profesora Hartmana. Przedstawiam wiec zakres materialu objetego przez ksiazke
krétko i bezkrytycznie. :
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