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réwniez absolutna teoria kata r¢wnoleglofei. Rozdzial poSwigcony geometrii abso-
lutnej zostal zakonezony wprowadzeniem wspélrzednych na prostej i rozwazaniami
metageometrycznymi: Autorzy udowodnili niesprzecznosé geometrii absolutnej przez
podanie dwu modeli arytmetycznych: modelu kartezjanskiego i modelu Kleina.
Przyklady te dowodza réwnoczesnie niesprzecznodei geometrii euklidesowej i geometrii
Bolyai-Lobaczewskiego oraz niekategoryecznodei geometrii absolutnej. Z niezaleznofei
aksjomatéw udowodniono tylko niezalezno$é aksjomatu ciaglodei.

Rozdzial drugi poéwigcony geometrii euklidesowej zawiera aksjomat Euklidesa
i wynikajace zen uzupelnienia geometrii absolutnej do euklidesowej. Ze wzgledu na
bardzo rozbudowang geometrie absolutng autorzy mogli na dwunastu stronach dopro-
wadzié do twierdzenia o kategorycznosei geometrii euklidesowej.

Nieco diuzszy jest rozdzial pofwiecony geometrii Bolyai-Eobaczewskiego. Zo-
stala tu rozwinigta teoria defektu tréjkata, wielokgta i dowolnej figury plaskiej.
Analityczna postaé funkeji Lobaczewskiego jest otrzymana przez badanie horycyklu.
Rozdziat koiezy twierdzenie o kategorycznofei geometrii Bolyai-Y.obaczewskiego.

Czesé druga jest poSwigecona geometrii rzutowej tréjwymiarowej. Wyklad geo-
metrii rzutowej jest réwniez prowadzony aksjomatycznie. Pojeciami pierwotnymi
83 punkty, proste, plaszezyzny i relacja porzadku cyklicznego na prostej. Podobnie
jak w czedci pierwszej, proste i plaszezyzny sg traktowane  jako zbiory punktéw.
Wyklad geometrii rzutowej jest doprowadzony do twierdzed o niesprzecznoéci
i kategorycznosei. :

Ksigzka byla poczatkowo pomyélana jako podrecznik akademicki. Kompletnosé
dowodéw i obszernosé wykladu zrobilo z niej jednak raczej monografie. W zwiazku
z tym nalezy Zalowad, ze jest ona pozbawiona choéby czeSciowej bibliografii. Jedynie
we wsatepie podano kilka historycznie najwazniejszych pozycji.

Precyzja dowodéw wymagala wprowadzenia wielu specjalnych oznaczer. Ozna-
czenia te odznaczajg sie wyjatkowa konsekwencja i przejrzystofcia (czego nie moina
powiedzie¢ o pierwszym wydaniu). Umieszezony na kofdcu ksigiki wykaz symboli
z odestaniem do definicji znacznie ulatwia czytanie.

Niniejsze wydanie ksigzki jest zbliZone do wersji angielskiej i zawiera wiele
zmian w poréwnaniu z poprzednim wydaniem polskim. Jednakze to, ze jest ona nowa
wersjg ksigzki, ktéra zostala wydana pietnafeie lat temu, zacigzyla, jak to slusznie
zauwazyli we wstepie autorzy, zaréwno na ukladzie ksigzki, jak i na samej jej tredei.
Nie rozpatruje sie w niej zupelnie geometrii elementarnej i zagadnien z g teorig zwia-
zanych, jakkolwiek autorzy starajg sig unikaé, jak dlugo tylko mozna, nieelementarnego
aksjomatu ciggloéei. Nie rozpatruje sie w tej ksiazce zagadnied zupelnoéei i nieroztrzy-
galnoédci. Nalezy jednak mieé nadzieje, ze autorzy przedstawig nam wkrétce nows
ksigzke o podstawach geometrii, napisana rdéwnie dobrze jak ta, ale zawierajaca
bardziej nowoczesng tresé.

Leslaw Szczerba

Stanistaw Hartman, Wsiep do analizy harmonicznej, Biblioteka
Matematyczna, tom 33, Panstwowe Wydawnictwo Naukowe, Warszawa
1969, str. 142, cena zt 28.—

Na poczatku musze podkreslié, Ze nie jestem specjalista w zakresie abstrak-
cyjnej analizy harmonicznej i dlatego nie moge oceniaé tutaj doboru materiatu w ksigz-
ce profesora Hartmana. Przedstawiam wiec zakres materialu objetego przez ksiazke
krétko i bezkrytycznie. :
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Watep 1 trzy pierwsze rozdzialy daja ogdlne podstawy analizy harmonicznej.
Sa one podwigcone przypomnieniu pewnych faktéw z ogélnej teorii algebr Banacha,
reprezentacjom algebr grupowych, reprezentacjom grup zwartych oraz twierdzeniu
Plancherela i twierdzeniu o dualno$ei dla grup abelowych. Lektura tych rozdzialéw
byla dla mnie bardzo trudna, czeSciowo niewatpliwe z powodu niedostatecznego
przygotowania. Jednak wydaje mi sie, Ze niewiele lepszego przygotowania moina
sie spodziewaé u wigkszosei czytelnikéw, dla ktéryeh lektura ksiazki profesora Hart-
mana bedzie pierwszym kontaktem z analizg harmoniczng. Dlatego uwazam, ze
pierwsze trzy rozdzialy tej ksigzki sg jednak jak na ,,wstep” za trudne. Staly by sie
one chyba latwiejsze, gdyby byly napisane mniej lakonicznie (pomimo barwnego
i swobodnego stylu pisarskiego, cechujacego cata ksigzke) i zawieraly wiecej przykla-
déw oraz éwiczenia, tak aby czytelnik moégl si¢ stopniowo oswoié z trudnym przed-
miotem. Autor jednakze, jak si¢ wydaje, nie mial tego rodzaju zamierzeri dydakty-
cznych, a raczej staral si¢ mozliwie szybko przedostaé przez niezbedny czeSé ogdlna
do zagadnier specjalnych, gdzie jak sam pisze na str. 70, wspoélczesna Zywa teoria
dopiero si¢ zaczyna. Gdyby moina bylo wprowadzaé zmiany w juz wydrukowanej
ksigzce, proponowalbym, aby w pierwszym rozdziale wiadomosei o ogélnych algebrach
Banacha zredukowaé do naprawde niezbednego minimum i to minimum podaé bez
dowodéw (poniewaz czytelnik polski ma do dyspozyeji ksiazke W. Zelazki o alge-
brach Banacha), ale z dokladnym przytoczeniem twierdzen i o ile moznoéei
z przyktadami.

Pigé dalszych rozdzialéw ksigzki nosi tytuly:

IV. Idealy zamkniete w przemiennej algebrze grupowej,
V. Niektére zbiory szczuple,

VI. Synteza spektralna, wyniki negatywne,

VII. Budowa algebry M (G),

VIIL. Zbiory szezuple w teorii funkeji prawie okresowych.

Z tego rozdzialy IV, VI i VII maja, w moim odezuciu, charakter bardziej ogélny
od dwu pozostatych. Wazystkie te rozdzialy, mimo swobodnego stylu pisarskiego,
83 bardzo zwiezle. W dowodach wiele ogniw rozumowania jest tylko zasygnalizo-
wanych i dlatego przesledzenie ich wymaga od czytelnika pelnej mobilizacji. Tymeza-
sowe przeskakiwanie bardziej skomplikowanych dowodéw jest trudne, gdyz Autor
pozniej powoluje si¢ na wiele miejsc w tych dowodach i na rézne uwagi czynione
w ciggu tych dowodéw. Lektura nie jest wige latwa. Za to nigdy tez nie jest nudna.
Jesli wykaze sie potrzebna wytrwatodé i nie robi sie zbyt duzych przerw przy czytaniu,
to ksigzka zaczyna ,,weiggaé’” i ukazuje przedmiot naprawde pasjonujacy.

Caly rozdziat VIII jest zbudowany w oparciu o wyniki polskie, gléwnie wroclaw-
skie (w czym i samego Autora) i przyjemnie jest, chociaz w tak pobiezny sposéb, mée
sie zorientowaé, na czym one polegaja. Polskim wynikiem jest takie przedstawiony
w rozdziale 1, pochodzgcy od Hulanickiego i Rylla-Nardzewskiego, niepublikowany
wezeéniej dowod twierdzenia, Ze algebra grupowa grupy nieskoliczonej nie jest algebra
Arensa. Moim zdaniem lepszym miejscem dla tego pieknego dowodu bylaby ksigzka
Zelazki (m. in. ze wzgledu na pewne przecigZenie rozdzialu I, o czym wyzej pisalem),
ale rzecza wazniejsza jest, ze dowdd ten w ogdle zostal opublikowany.

Jeszeze raz krétko wyraze moja opinie o ksigice profesora Hartmana. Jak na
»watep” jest to ksigzka chyba nieco zbyt zwarta i przez to za trudna. Na bardzo nie-
wielkiej iloéei stron Autor przedstawia ogromny material. Nielatwa lektura tej ksigzki
pozwala jednak naprawde ujrzeé, jak pasjonujacy dziedzing jest analiza harmoniczna,
a byé moze zwartosé ksiazki wlasnie to wraZenie poteguje. Jestem przekonany, ze
posiadanie w jezyku polskim ksigzki o analizie harmonicznej jest bardzo pozyteczne
dla naszej matematyki, a w tym nie tylko dla najmlodszego pokolenia pracownikéw
naukowych.
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Drobne uwagi szezegélowe i zauwazone omylki zecerskie
nie uwzglednione w erracie

19 Bylbym za przytoczeniem de-
finicji algebry Banacha

25, we wzorze brak nawiasu

25, we wzorze brak ,,n” przy pier-
wiastku

288  jest B # 0, powinno byé
By #0

296  jest ug*x, powinno byé jug*z

30, jest (Bgé&,7n), powinno byé
(Bx£, 1)

3711 jest s, powinno byé s,

3712 jest t — O,, powinno byé ¢ — Cj

38%  jest %, powinno byé ?1—

40;; zamiast zwrotu ,,B, przechodzi
na Bg/(InB,)” proponowal-
bym ,,obraz B, jest izomor-
ficzny z B,/(InB,)”

41%7 chodzi chyba o to, Ze lemat 22
stanowi czedé¢ twierdzenia Wed-
derburna

4212 brak wyjaénienia, w jakim sen-

gie szereg jest zbieiny
43910 autor powoluje sie na (*)z § 1,
ale (*) w § 1 nie ma, wydaje
mi sie, Ze trzeba sie tu odwo-
laé do tw. Stonea—Weierstrassa.
jest P (<0, 4)), powinno byé
451114 zwykle od miary spektralnej zg-
da sie jeszeze, aby P((— oo,
o)) =1, oraz ortogonalnoéci
dla zbioréw rozlgcznych

4515

5015 jest Oy(G), powinno byé C,(G)

50;5.; dla grupy G niezwartej nie jest
jasne, co oznacza [x(t)dt (np.
| etz ar)

-0

514 jest G, powinno byé G

524  jest G, powinno byé G

55  jest @, powinno byé G

55%  brak wyjaénienia, dlaczego G,
nie ma innych charakteréw

5719 @, nie jest translacja, lecz wy-

nikiem translacji; w kazdym
razie tutaj, bo inaczej rzecz
si¢ myli z grupa operatoréw
translacji

594
59,
6012

6117

6211‘10

624
6254

66°
696
749

7771

8420

9934

100g.5

jest 3.6, powinno byé 3.2

2 o n__
jest ¥ , powinno byé vV

brak wyjasnienia, dlaczego
Ad=d4

brak zalozen o odwzorowaniu
w—u(t) w zwigzku z przed-
stawieniem lematu xel;

w postaci [ w(t)du(u)
7

mylace dla niewprawnych uzy-

cie multiplikatywnego zapisu

dzialania w grupie charakte-

row, a zaraz potem, pod calka,

zapisu addytywnego

w mianowniku pod calks jest

Y, a powinno byé ¥

brak znaku I" ponizej znakéw

catki .

jest I', powinno byé I’
[=-] [

jest [, a powinno byé [

— —d
zamiast ,,zbiér zamkniety D”
powinno byé ,,zbiér zamknigty
D < IM(4)”
byloby ulatwieniem dla czytel-
nika uzupelnienie tych zdan
zwrotami ,w M(4)” i1 ,,w
W{ A'}n
w sumie mnogosciowe] jest
Rp,u, & powinno byé Ey
mozna tu da¢ takie odsylacz
do ksigzki Yosidy Functional
analysis, gdzie odpowiednie
twierdzenie wystepuje pod
nazwa ,,closed range theorem”
oraz do Dunforda i Schwartza
Linear operators, tom I, VI,
6.3
na oznaczenie odwzorowania
s X s lepiej byloby uzyé innej
litery niz o, bo o oznacza rzecz
zupelnie inng, a tez wystepu-
jaca w tym samym rozumowa-
niu
skad wynika ta jednoznacsz-
no&é? We ,,Wniosku” na str.
86 mamy, Zze istnieje para
zbioréw K, i K, typu K i K,
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odpowiednio, taka Ze zachodzi 119112 tu nie jest od razu jasne, czy
12 i 20, W przestance (iii) na idzie o interpolacje okresowa
str. 100 nie postuluje sie, ze o zadanym okresie, czy tez
para K,, K, ma wlasnoéeci 1° o okresie jakimkolwiek. Dopie-
1.29, ro z sensu warunkéw dostate-
1097 w trzecim czlonie rdéwnoSei cznych-wynika, ze idzie o okres
brak du(t) za catka jakikolwiek
11769 jedli eillotTmt ot op— Dy = a,, 1268  jest ,slabe”, powinno byé
to nie da sie w Zadany sposéb ,,stabe”
dobraé z,, z zachowaniem ostrej 13310 jest ,function’”, powinno byé
nieréwnosei (8.3) ,functions’

Jan Kisyriski

Wilodzimierz Mlak, Wsiep do teorii przestrzemi Hilberta, Biblioteka
Matematyeczna, tom 35, Panstwowe Wydawnictwo Naukowe, Warszawa
1970, str. 398, cena zi 50. —

Ksigzke te mozna goraco polecié studentom matematyki i fizyki teoretycznej
jako pierwsza lekture z tej wainej dla zastosowan teorii. Jest napisana z talentem
dydaktyecznym. Celem autora jest wyrobienie u ezytelnika intuicji i zrozumienia istoty
rzeczy, dlatego tez czesto rezygnuje on z najkrotszych dowoddéw na rzecz diuiszych,
ale bardziej naturalnych rozumowan. Liczne zadania pozwalaja na utrwalenie prze-
studiowanego materiatu i dostarczajg dodatkowych przyktadéw. Tych ostatnich jest
w ksigzee bardzo wiele, dotycza one gléwnie réownan rézniczkowych, niektore za§ —
adresowane specjalnie do fizykéw — mechaniki kwantowej. Studiowanie tej ksiazki
wymaga od czytelnika znajomo&ei elementéw topologii ogdlnej i teorii miary, a takze
réwnan rézniczkowych, co jest niezbedne dla zrozumienia zaré6wno wielu przykladéw,
jak i genezy niektérych pojeé. Zacytuje moze fragment rozdzialu IV (str. 175) dajacy
prébke komentarzy, jakich jest w tej ksiazce wiele: ,,Jak juz wspomnieliSmy, pojecie
operatora symetrycznego wywodzi sie m. in. z pewnego rodzaju probleméw brze-
gowych dla réwnan rézniczkowych. Sprawa z grubsza polega na tym, Ze z takimi
problemami potrafimy dosé prosto i naturalnie zwigzaé pewne operatory symetryczne.
Najstarszym i do&é prostym przykladem w tym wzgledzie, dostarczajacym prostych
interpretacji poznanych twierdzen, jest problem typu Sturma-Liouville’a omdéwiony
w przykladzie poniZej”’. Autor nie zaklada natomiast znajomoSei analizy funkejo-
nalnej i algebry. Niezbedne informacje na ten temat zgromadzone sa w rozdziale
pierwszym zatytulowanym ,,Wiadomo&eci wstepne”. Rozdziat I1: ,,Przestrzenie Hil-
berta”, rozdzial III: ,,Operatory liniowe” i cze$é rozdzialu IV: ,,Specjalne klasy
operatoréw liniowych” zawieraja material podstawowy, ktéry powinien byé w zasadzie
znany kazdemu matematykowi. Te specjalne klasy rozdzialu IV, to operatory sy-
metryczne i samosprzezone, operatory rzutowe, operatory zwarte oraz izometrie
i operatory unitarne. Spoéréd ostatnich oméwiono dokiadniej operator Fouriera-
~Plancherela. Czytelnik pragnacy zdobyé podstawowy zakres wiadomosci powinien
rozpoczaé studia od rozdzialu II (zagladajaec w razie potrzeby do rozdzialu I) i po
przestudiowaniu tego rozdzialu i rozdzialu IIT przejrzeé pieé pierwszych paragrafow
rozdzialu IV. Bardziej specjalny charakter ma rozdzial V: ,,0 reprezentacjach struk-
tur algebraicznyech i przedstawieniach calkowych operatoréw liniowych”. W pierwszym
paragrafie wprowadza si¢ algebry typu C* i podaje (bez dowoddéw) twierdzenia Gel-
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