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napisanym przez E. A. Gorina i W. 8. Mitjagina. Rozdzial 7, opracowany przez W. P.
Maslowa i £.. D. Faddiejewa, dotyczy gléwnie operatora Schrodingera i zagadnien
pokrewnyeh. Ksigzke koiczy napisany przez N. J. Wilenkina rozdzial 8 o dystry-
bucjach w ujecin funkejonalowym, ale bez stosowania aparatu przestrzeni liniowo-
topologicznyeh. Glé6wny nacisk polozyt autor na zagadnienie regularyzacji calek,
przeksztalcenn Fouriera i Radona, a wreszeie na konstruowanie rozwigzan podstawo-
wych operatora rézniczkowego oraz rozwigzai podstawowych zagadnienia Cauchy’ego.
W tym rozdziale widaé wyraZnie nastawienie ksigzki: problematyke nalezaca bez-
posrednio do analizy funkcjonalnej pominigto na korzysé zastosowan.

Ksigzka nie jest pozbawiona usterek. Gléwna z nich jest chyba niepelne dopa-
sowanic do siebie roznych rozdzialow, a nawet réznych czesei tego samego rozdzialu.
Np. na str. 25 okresla si¢ zwartoSé zbioru w przestrzeni metrycznej jako wzgledna
ciggows zwartosé. Na str. 38 zbiér zwarty w przestrzeni topologicznej okreslony jest
za pomocy pokryé; obydwa te pojecia zwartodci pokrywajg sie w przestrzeniach me-
tryeznych tylko dla zbioréw domknigtych. Na str. 218, 219 i 241 uzywa sie natomiast
terminu ,,zbiér dwuzwarty’’. Jesli mowa o terminologii, to zwréce uwage na to, ze
termin ,,funkcja abstrakeyjna™ (str. 172) wychodzi obecnie z uzycia na korzyéé
terminu ,,funkecja wektorowa'. Niektére nazwiska sa Zle napisane, np. przy nazwisku
Fréchet w calym rozdziale 4 oraz w skorowidzu rzeczowym brak akeentu, a Haus-
dorff jest napisany przez podwdjne s (str. 12, str. 240 i inne miejsca). Przy pisaniu
tego rodzaju ksigzki trudno uniknaé pomijania pewnych definicji czy tez niepre-
cyzowania pewnych pojeé. Nie podano np. definicji otoczenia punktu, odsylajge na
str. 12 de Bourbakiego. Okreélenie entropii zbioru informaecji na str. 26 nie jest jasne.
»»Gladki brzeg’’ na str. 27 i w innyeh miejscach ksigzki nie jest sprecyzowany. Ksigzka
zawiera réwniez bledy rzeczowe. Na str. 24 ,,zasada kul &ciagajgcych” podana jest
bez zalozenia domknietosci kul, bez ktérego jest falszywa. Na str. 70 podano jako
przyklad 5 przestrzeni Hilberta przestrzen funkeji x(t), okre§lonych i mierzalnych na
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calej osi liczhowej (—oo, +o0), spelniajacyeh warunek lim o7 f le(f)2dt < +oo.
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Przestrzen ta nie jest jednak w ogéle liniowa (por. np. J. Albrycht, The theory of
Marcinkiewicz—Orlicz spaces, Rozprawy Matematyczne XXVII, 1962, tw. 26). Précz
tego ksigzka zawiera pewng iloSé usterek drukarskich, nie zamieszezonych w erracie,
latwych jednak do zauwaZenia przez czytelnika, wiec nieszkodliwych.

Te uwagi krytyczne nie zmniejszaja zasadniczej wartofei ksigzki dla zajmujg-
cyeh sie zastosowaniami matematyki, dla ktérych bedzie ona stanowila z pewnoseig
kompendium wiedzy 2z analizy funkejonalnej.

Julian Musielak

Roman Leitner, Zarys matematyki wyzszej dla iniynieréw, cz. 11T,
Rachunek catkowy, réownania riézniczkowe zwyczajne, Wydawnietwa Nau-
kowo-Techniczne, Warszawa 1968, str, 313, cena zl 28.—

Jest to czefé trzecia i ostatnia, obejmujgea 13 rozdzialéw numerowanych od
17 do 29, zawierajaeych rachunek calkowy i réwnania rézniczkowe zwyczajne. O dwoch
pierwszych ezeSeiach pisalem w poprzednich recenzjach (por. Wiadom. Mat. 10,
str. 204-297).

Ksigzka ta jest przeznaczona jako podrecznik matematyki dla studentéw
politechnik i szkél inzynierskich (dla studium dziennego, wieezorowego i zaocznego).
Mogs z niej korzystaé réwniez inzynierowie, aby przypomnieé sobie nabyte w czasie
studiow windomodei, jak réwniez samoucy.
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Rachunek calkowy (8 rozdzialéw) obejmuje calke pojedynezg nieoznaczona
i oznaczona, calke podwéjng, potréjng, krzywoliniowa i powierzechniowa oraz ich
zastosowania. Pozostale pieé rozdzialéw zawieraja: réwnania rézniczkowe zwyczajne
pierwszego i drugiego rzedu, elementy funkeji analityeznych oraz przeksztaleenie
Laplace’a.

Uklad materialu rézni si¢ nieco od tradycyjnego. Mysly przewodnig jest tu
s»dozowanie’’ materialu naukowego. Jest to uzasadnione wzgledami korelacji z innymi
przedmiotami (fizyks, mechaniky). Na przyktad, po rozdziale pierwszym (17), ktérego
trefcig jest calka nieoznaczona, nastepuje rozdzial, w ktérym autor omawia réwna-
nia rézniczkowe pierwszego i drugiego rzedu w najprostszych przypadkach. W dalszej
dopiero kolejnodci nastepuje calka oznaczona. Uklad ten nie jest w pelni dostosowany
do zadnego z obowiazujacych obecnie programéw matematyki na wyzszych uczelniach
technicznych i korzystniejsze dla czytelnika byloby umieszczenie dwéch rozdziatéw
o réwnaniach rézniczkowych jeden po drugim, a nie przedzielanie ich innymi tematami.

Na uwage zasluguja przyklady wprowadzajgce do danego zagadnienia, prze-
waznie o trefei fizycznej, podnoszace walory dydaktyezne keigzki. Nie wszystkie
jednak sa dobrze przemy$lane. Np. na str. 13 funkeja F(f) jest ,,pewnag wielkodcia
fizyezng™ a dalej podaje sie, ze F'(t) = f(t), gdzie f(f) jest predkoseis.

W wieln miejscach podane jest ,,streszezenie’ definicji. Jest to uprzednio
sformulowana definicja w innym wystowieniu i przy zmienionej symbolice.

Autor opracowal przejrzyScie pierwszy rozdzial dotyczacy calki nieoznaczonej,
uwzgledniajge przygotowanie matematyczne czytelnika oraz jego zainteresowania
techniczne. Twierdzenia sa jasno sformulowane i udowodnione. Niestety, pominiete
8a ilustracje graficzne wystepujacych tu jednoparametrowych rodzin funkeji. We
wzorach opuszezona jest stala calkowania, z wyjatkiem ,,wzoréw podstawowych’.
Czytelnik moze mieé watpliwoéei, dlaczego wprowadzono nazwe ,,catka nieoznaczona”,
skoro obliczone calki sg jak najbardziej ,,0znaczone’. Autor wprowadzit termin ,,zlo-
Zenic” nie precyzujac blizej, co przez to rozumie. Mozna si¢ jedynie domyélaé, ze
chodzi tu o funkeje wymierna E(z, y), gdzie np. y = Vz, albo 2 = sint, y = cosl.
W podreeznikach na ogél duzo miejsca podwieca sie na calkowanie funkeji wymier-
nych chociaz okazuje sie, Ze w zastosowaniach malo korzysta sie z tych calek. Autor
przedstawil ten problem dosyé zwiezle, a mimo to wykorzystal 5 stron druku. Z powo-
dzeniem mozna tu bylo zrezygnowaé z ogdélnych rozwazai dotyezgeych calek typu
f Gx+ H

(2% pa+- )"
nych, ktére wykorzystuje sie w dalszych rozdziatach. Calkowanie funkcji niewymier-
nych i trygonometryecznych potraktowal autor krétko, polecajge czytelnikowi odpo-
wiednie zbiory zadax.

Przed podaniem definicji catki oznaczonej autor podaje przyklady o tresei
fizycznej, ilustrowane rysunkami. Przyklady te ulatwiaja zrozumienie celowodei
wprowadzenia ,,sumy calkowej funkeji”. Dalsza tematyka, dotyczaea calki oznaczo-
nej, nie odbiega od typowych opracowan i jest dobrze przedstawiona. Autor w prosty
sposéb objadnia nowe pojecia, ndowadnia twierdzenia i uzasadnia wzory. Nalezy
jednak zauwaizyé, Ze ,,calka iterowana’ (str. 86) winna znalezé si¢ w rozdziale 22.
Czytelnika o nastawieniu technicznym spotka zawdd, gdy zajrzy do rozdziatu ,,Za-
stosowania calki oznaczonej”. Sa tu bowiem omoéwione tematy geometryezne, brak
natomiast zagadnieri o trefei fizycznej. Przy omawianiu calki krzywoliniowej nale-
zalo wspomnieé o planimetrze biegunowym Amslera.

Funkeje specjalne, takie jak np. Erfz, Siz, I'(2) i ich wykresy s3 cenng pozycjy
ksigzki. Brak jednakie fragmentéw tablic tyeh funkeji. Nie ma réwniez informacji
o analizatorach harmonicznych.

dx (n > 2) i ograniczyé sie jedynie do pewnych przypadkéw szezegol-
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Niektore rozdzialy majg zbyt skromny tytul. Do tych naleiy rozdzial 27
pt. ,,Liczby zespolone”, ktéry obok liczb zespolonych zawiera elementy teorii funkeji
zmiennej zespolonej i elementy algebry (wzér Cardana oraz metode trygonometryezna
znajdowania pierwiastkéw réwnania 3 stopnia). Niewgtpliwie interesujace sg dla
czytelnika informacje o twierdzeniach Abela i Galois.

Zbyt skgpo autor potraktowal przeksztatcenie Laplace’a.

Wazng zaletq ksigzki jest podkredlanie ezynionych zalozen. Rysunki sg przej-
rzyste i dobrze wykonane. Na uwage zasluguja notki historyezne, dolgezone do poja-
wiajaeych sie w tekdeie nazwisk, Do wielu nazwisk dolgezono transkrypeje fonetyezng.
Jest to wazne, poniewaz czesto zdarza sie, Ze wymowa niektéorych nazwisk jest prze-
kreeana (np. Cauchy, Lebesgue). Autor wyjasnia w wielu miejseach znaezenie polskich
terminow i podaje ich odpowiedniki w jezykach obeyeh (np. na str. 65 znajduje sie
objasnienie terminu catka).

Kofiezae te uwagi, pragne podkreslié, Ze omawiana tu ksigzka stanowi pomoe
dla studentéw wyiszych uczelni technicznyeh, jak réwniez i innych oséb pragngcych
zapoznaé sie z elementami matematyki wyzszej.

Zygmunt Butlewski

Zenon Moszner, O teorii relacji, Biblioteczka Matematyczna, tom
27, Panstwowe Zaklady Wydawnictw Szkolnych, Warszawa 1967, str.
207, eena zl 24.—

Ksigzka sklada sie z szefciu rozdzialéw. Pierwsze dwa zawieraja podstawowe
wiadomotei z logiki matematyeznej i torii mnogosci. Wprowadzone zostaja takie
pojecia, jak funktor zdaniotwoérezy, zdanie, funkeja zdaniowa, ogblny i szezegdlowy
kwantyfikator, tautologia rachunku zdan i kwantyfikatoréw itp. Na zakonezenie
podana jest aksjomatyka rachunku predykatéw z regulami wnioskowania. Roz-
dzial poéwiecony teorii mnogosei rozpoczyna sie od podania aksjomatyki tej teorii,
a nastepnie, po okresleniu dzialai, oméwiona jest algebra zbior6w. Ostatni paragraf
tego rozdzialu poswigeony jest pojeciu pary i iloezynu kartezjanskiego. W rozdziale
trzecim wprowadzone jest pojecie relacji dwuezlonowej, podane sg pewne dzialania
(zlozenie i branie relacji odwrotnej), jak réwniez pewne wlasnodei relacji (zwrotnosé,
symetryezno$é, przechodniosé itp.). Rozdzial czwarty poswiecony jest relacjom
rownowaznosei i zawiera omoéwienie roli tych relacji w definiowaniu nowych pojeé,
nastepny za$ dotyezy relacji porzadku (a raczej liniowego porzagdku). Ksiazke koiezy
rozdzial o relacjach wieloczlonowych.

Jak juz z tego przegladu tredei wynika, dobér materialu nie jest najszezesliwszy.
Cze&é  logiezno-teoriomnogoéciowa jest niepotrzebnie rozbudowana. Przyjmujac
nawet, Ze eczytelnik powinien znalezé w ksiaZce wszystkie wiadomosdei niezbedne
do zapoznania sie z gtéwnym jej tematem, wydaje sie, ze z bardzo wielu rzeczy mozna
by zrezygnowaé (np. z aksjomatyeznego ujecia rachunku predykatéow lub tez zamk-
nietego ukladu twierdzen), a zainteresowanych odeslaé do innyeh pozyeji, choéby
z tej samej Biblioteczki Matematycznej.

Mankamentem ksigzki jest zdawkowe oméwienie relacji czeSciowego porzadku.
Poséwiecono im zaledwie dwie strony, na ktoéryeh poza definicja i paroma prostymi
uwagami niezego praktyecznie rzecz biorge nie ma. Jest to tym bardziej razace, ze
bezpogrednio po tym autor na 10 stronach omawia sylogistyke Arystotelesa majgca
dzisiaj juz tylko historyczne znaczenie,

Podobnie po macoszemu potraktowane sg relacje dobrego porzadku. Poza
definicjg i zasada indukeji pozaskoinezonej czytelnik niczego sie o nich nie dowiaduje,
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