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W ksiazce rozwaZa sie takize klasyfikacje krzywych i powierzchni stopnia
drugiego.

Rozdzial XII, w ktoérym rozwaza sie macierze, wyznaczniki i rOwnania liniowe,
jest luéno zwiazany z catoscia. Mégtby byé umieszezony jako rozdzial ostatni, bowiem
juz w rozdziale XI korzysta sie z macierzy i wyznacznikéw. Sposéb przedstawiania
materiatu*jest odpowiedni. Autor slusznie ogranicza do prostych przypadkéw uza-
sadnienia niektérych wlasnodei wyznacznikéw i macierzy. Zastosowanie macierzy
do rozwiazan ukladéw rownan podano zbyt ogblnie. Brak przykladéw sprawi trudnosé
czytelnikowi zapoznajacemu sie po raz pierwszy z tym zagadnieniem.

Material przedstawiony w omawianej ksiaZce jest na ogél ujety w postaci
twierdzen, ktore sie dowodzi. Jest w tym duza przesada, bowiem wszystkie niemal
wzory wystepujace w geometrii analitycznej — to twierdzenia. Np. na str. 55 znaj-
dujemy trzy twierdzenia dotyczace kolejno kata miedzy wektorem a osia, dwiema
osiami i dwoma wektorami. W § 48 jest siedem twierdzenn odnosnie do réwnania
prostej na plaszezy’nie. Autor widocznie mial na celu zwrécenie uwagi czytelnika
na zalozenia. Niestety, nie wszedzie podano warunki wystarczajace, bo np. réw-
nanie (2) na str. 73 ma miejsce o ile »; # x;, ¥; # Y, & to zaloZenie autor pomija.
Wskutek tego pomija sie waine szczegélne przypadki polozenia prostej.

Po kazdym rozdziale nastepuja ,pytania”, ktére sa zaleta ksigzki, maja one
szezegdlne znaczenie dla czytelnika studiujacego zaocznie, oraz ,zadania”, po kté-
rych nastepuja ,odpowiedzi”.

Jezyk ksigzki jest poprawny, a opracowanie pod wzgledem typograficznym
jest staranne i przejrzyste.

Niewatpliwie omawiana tu cze$é druga ,Zarysu” bedzie z poiytkiem shuzyé
wielu ozytelnikom, zwlaszeza studentom o zainteresowaniach technicznych jako po-
moc¢ w nauce matematyki wyzszej.

Recenzje

Zygmunt Butlewski

Zdzistaw Pawlak, Awutomatyczne dowodzenie twierdzen, Biblioteka
Matematyczna, t. 19, Panstwowe Zaklady Wydawnictw Szkolnych, War-
szawa 1965, str. 147,

Ksigzeczka w popularny sposdéb zaznajamia czytelnika z mozliwoéciami zasto-
sowania maszyn cyfrowych do dowodzenia twierdzei matematycznych. Sklada sig
z dwdch czefei: pierwsza podaje ogdlne ujecie tematu, w drugiej jest opisany przypadek
szozegblny: dowodzenie twierdzen rachunku zdan w systemie Gentzena (w ujeciu
Hao Wanga).

Jezeli przyjmiemy, Ze teoria jest zbiorem jej twierdzen (aksjomatéw lub wnio-
skéw z aksjomatéw), a kazde twierdzenie jest napisem w okreflonym alfabecie, to
w tym ujeciu teoria bedzie po prostu pewnym podzbiorem pélgrupy wolnej, genero-
wanej przez ten alfabet. Majac zbiér aksjomatéw i regul wnioskowania, mozna zu-
pelnie automatycznie wyznaczaé elementy tego podzbioru lub sprawdzaé, czy jakis
element pélgrupy do tego zbioru nalezy. Kazdemu wywodowi mozna przyporzadkowad
drzewo, w ktérym kazdemu wierzcholkowi odpowiada regula wnioskowania, luki
wchodzace do niego przestankom, a luk wychodzacy wnioskowi tej reguly. Drzewo
to mozna interpretowaé jako opis procesu sekwencyjnego; pojecie to zostalo wprowa-
dzone juz w innej ksigzce Autora(l). Dalej jest podany dosé szezegélowy opis maszyn

(1) Z. Pawlak, Organizacja maszyn bezadresowych, PWN, Warszawa 1965.
Zob. tez recenzje w Wiadomosciach Matematycznych, IX. 2, str. 286-288.
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bezadresowyech i uproszczonej maszyny cyfrowej adresowej, ich programéw dzialania
przy dowodzeniu twierdzen. .

Jak sip wydaje, celem Autora byle przede wszystkim pokazanie, Ze automa-
tyczne dowodzenie twierdzen jest mozliwe. Cel ten oczywiscie zostal osiagniety, i to
za pomoca prostych i latwych &rodkéw. Trudno sig jednak oprzeé wrazenin pewnej
jednostronnofei ujecia: wszystkie przedstawione w ksiagZce programy sa napisane
w jezykach wprowadzonych tam maszyn i mniej obznajmiony z problematyka maszyn
eyfrowych czytelnik moéglby odniesé wrazenie, Ze to wladnie jest najwladciwszy lub
najezestszy sposdb programowania maszyn cyfrowyech, tym bardziej, ze doié ohszerne
komentarze, przytoczone w ksiazce, nie wyprowadzaja go z tego bledu. W rzeczywi-
stodei korzystanie z jezyka maszyny jest najmniej dogodnym i najmniej przejrzystym
sposobem pisania programéw, stosowanym tylko w ostatecznofei — gdy okolicznosei
zmuszaja do korzystania ze zle oprogramowansej maszyny, nie majacej odpowied-
nich jezykéw programowych. Dzieki zastosowaniu jezykéw algorytmicznych w pro-
gramowaniu, budowa maszyny (opisywana z dokladnofecia do pojedynczych re-
jestréw) staje si¢ czynnikiem nieistotnym lub w najgorszym razie drugorzednym —
najistotniejsza jest budowa samego algorytmu i jego realizacja w jezyku programo-
wym, ktéry z rzeczywista budowa maszyny ma na ogé! bardzo malo wspélnego.
Sadze, Ze pare odpowiednich zdan komentarza przywrbciloby przedstawianemu
obrazowi wlafciwe proporcje, umozliwiajac czytelnikowi wyrobienie sobie wlasei-
wego pogladu w tej sprawie. Inna jest rzecza, ze metody, zastosowane przez Autora
w programowaniu w jezyku maszyny, moglyby byé z powodzeniem stosowane w pro-
gramach pisanych w jezykach algorytmicznych; ale o tym réwniez nie ma w ksiazce
wzmianki. W éwietle tych uzupelnien innego znaczenia nabralaby uwaga na str.
139, ze dla zaprogramowania najprostszego wnioskowania trzeba napisaé setki sym-
boli. Racja, ale rzeczywistosé mimo wszystko nie jest tak przerazajaca, jak to méogltby
sobie wyobrazié czytelnik (niespecjalista), patrzac na program napisany na dwu
poprzednich stronach.

Zupelnie nie moge sig zgodzié z uwaga Autora, podang w odsylaczu na str. 95,
Ze ,... zamiast pisaé bezpoSrednio programy realizujace zadane reguly wniosko-
wania, wygodniej jest podaé najpierw realizacje regul wnioskowania w maszynie
Turinga, a potem dopiero uloiyé programy dla maszyny cyfrowej nadladujace dzia-
lanie maszyny Turinga.” Maszyny Turinga sa wyjatkowo niewdziecznym narzedziem,
jezeli chodzi o wykonanie na nich jakichkolwiek praktycznych obliczen i symulo-
wanie ich na maszynie cyfrowej powainie utrudniloby napisanie programéw i wielo-
krotnie przedluzyloby czas liczenia, nie dajac w zamian zadnych istotnych kerzyéci.

Stanislaw Waligérski

Zdzislaw Pawlak, Gramatyka ¢ matematyka, Biblioteka Matematyczna,
t. 20, Panstwowe Zaklady Wydawnictw Szkolnych, Warszawa 1965,
str. 112.

Majace dowolny zbiér skoficzony, mozna utworzyé generowana przez niego pol-
grupe wolna. Podzbiory takiej podlgrupy mozna opisywaé w rozmaity sposéb —
w szezegdlnodei moga do tego sluiyé réznego rodzaju gramatyki. Sa one zwykle two-
rzone tak, Ze stanowia jednoeczesnie opis algorytmu konstruowania elementéw tego
podzbioru (gramatyki syntetyczne), lub sprawdzania czy wybrany element pél-
grupy do tego zbioru nalezy (gramatyki analityczne). Przy badaniu jezykéw natu-
ralnych przyjmuje si¢ jako zbiér generatoréw wolnej pélgrupy caly slownik jezyka.
W przypadku jezykéw sztucznych generatorami sa odpowiednie symbole lub napisy.
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