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O splocie poteg modulu

Niech
el
A(a)

E*(z) = (0 <a<1),
gdzie
A(a) = 2cos % I'(a)

(I" oznacza funkcje gamma Eulera). Celem tej notki je_st udowodnienie,
ze jeseli a >0,>0 1 at+f <1, to k*«k? = k**2, cayli

f}c“(m—t)k‘“(t)dt =1+ (@) dla x£0.
Rzeczywiscie, podstawiajge ¢ = |z|u, otrzymujemy dla a # 0:
A(a) A(B) K *k* = |o|***K (a, p),
gdzie
K(a,p) = [ R—ul"f~du.

Mozna napisaé

K(G, ﬁ) = —oo+ID+I+oc?
gdzie

: 1
Io= [A—t(=tf~at, I,=[@a—o~"¢ a,
5 n
Iy = [ -1t
/

Stad I, = B(a, ) (funkcja beta Eulera). Takze dwie pozostale
calki mozna wyrazié przez funkcje beta Eulera. Podstawiajac mianowicie
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=1—1/u, dostajemy I_,, = B(f,1—dc—p). Podobnie, podstawiajac
t = 1/u, dostajemy I, = B(a,1—a—f). Wobec tego
K(a,p) = B(f;1—a—p)+ B(a, f)+ B(a, 1—a—f).

Teraz stosujemy znany wzér B(a, f) =I'(a)I'(f)/I'(a+p) (a,>0),
a potem wzér I'(a)I'(1—a) = =[sinwa (0 < a < 1). W ten sposéb otrzy-
mujemy:

K(a, f) = I'(a)I'(B) ( sinma _ sinrpf )

T(at p) \sinm(atp) T T simw(ath)

_ I'(a)I'(B) 2cos(ra/2)2cos(rp/2) _ Ala)A(B)
T T'(a+p) 2cos(x(a+p)/2) Ala+ph)

Zatem

s 1 ars A()A(B)
A(@) 4Bkl =lol*? Lo

co daje zapowiedziang réwno§é k% S
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