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Niech 

gdzie 

O splocie potęg modułu 

'

mia-I 
ka (x) = -' - (O < a < 1), 

A(a) 

1t'U 
A(a) = 2cos- I'(a) 

2 

(I' oznacza funkcję gamma Eulera). Celem tej notki jest udowodnienie, 
że jeżeli a> O, f3 >O i a+f1<1, to ka*kfJ = ka+n, czyli 

oo J ka(x-t)kfl(t)dt = ka+P(x) dla x:f=O. 
-oo 

Rzeczywiście, podstawiając t = lxl u, otrzymujemy dla x =t= O: 

A(a)A({3)·ka*kfJ = lxla+fJK(a, {3), 

gdzie 
oo 

K(a, {3) = J ll-ula-1 1u,1P-1du. 
-oo 

Można napisać 

gdzie 
o l 

1-oo = J (l - tr- 1 
( - t)'1-

1 dt, I o = f (l - w-1 #1- 1 dt, 
o -oo 

oo 

100 = f (t-1r- 1tP- 1dt. 
1 

Stąd 10 = B(a, {3) (funkcja beta Eulera). Także dwie pozostałe 
całki można wyrazić przez funkcję beta Eulera. Podstawiając mianowicie 
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t= 1-1/u, dostajemy 1_00 =B({J,1-d.-{J). Podobnie, podstawiając­

t = 1/u, dostajemy 100 = B(a, l-a-{J). Wobec tego 

K(a, {J) = B({J, 1-a-fJ)+B(a, fJ)+B(a, 1- a-{J). 

Teraz stosujemy znany wzór B (a, {J) = I'(a)I'({J)/I'(a+ {J) (a, fJ > O)t 
a potem wzór I'(a)I'(l- a)= rt/sinrta (O< a< 1). W ten sposób otrzy-
mujemy: 

I'(a)I'({J) ( sinrta · . sinrt{J ) 
K(a, {J) = · . + 1 +-. ---

I'( a+ fJ) sm rt (a+ fJ) sm rt (a+ fJ) 

I'(a)I'({J) 2cos(rta/2)2cos(rt{J/2) A(a)A({J) = -· ----. ----,------
I'(a+ fJ) 2cos(rt(a+fJ)/2) - A(a+fJ) · 

Zatem 

A(a)A(/J)·k"*l! =lxJ"+P ~«~~~), 

cą daje zapowiędzianą równość ka:f!M1 = ka+fJ. 
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