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Jan Mikusinski, Roman Sikorski, Elementarna teoria dystrybucji,
Male Monografie PWN, Panstwowe Wydawnictwo Naukowe, Warszawa
1964, str. 128.

Teoria dystrybucji jest dzialem matematyki, ktéry po raz pierwszy zostal wpro-
wadzony poprzez stosunkowo zaawansowane pojecie funkejonalu liniowego ciaglego.
Jednoczesnie teoria ta posinda geneze oraz niezwykle waine intuicje fizyczne, a jej zna-
jomoéé jest niezbedna dla zrozumienia matematycznego opisu szeregu probleméw
z zakresu fizyki.

W éwietle tego wydaje sie niezmiernie wazne uzyskanie takiego ujecia teorii dy-
strybueji, ktore byloby dostepne przy stosunkowo malym zaawansowanin w matema-
tyce, na przyklad po zapoznaniu sie z tak zwanym ,,rachunkiem rézniczkowym i calko-
wym'’ oraz elementami algebry. Co wazniejsze, takie elementarne ujecie teorii dystry-
bucji powinno bazowaé na metodach, pojeciach i intuicjach przyswojonych w trakcie
studiowania rachunku rézniczkowego i catkowego.

Niestety, intuicje zwigzane z pojeciem funkejonalu liniowego ciaglego wywodza
8i¢ nie z analizy klasycznej, ale z funkcjonalnej, a zatem 83 obce tym, ktorzy analizy
funkejonalnej nie znaja. Inaczej sprawa wyglada z pojegciem zbieZnosci i aproksyma-
¢ji, ktore to pojecia wyraZnie przewijaja si¢ poprzez calg analizg¢ klasyczna, poczynajae
juz od elementarnego rachunku réiniczkowego i catkowego

W &wietle tego wydaje sie cenne opracowanie teorii dystrybucji w oparciu o poje-
cie aproksymacji dystrybucji przez funkej¢, co ma miejsce w Elementarnej teorii dystry-
bucji. Wyklad prowadzony w tej ksiazce jest precyzyjny i zwarty mimo operowania
przez caly czas bardzo elementarnymi §rodkami. Ksiazka podzielona jest na dwie czedei.
W pierwsze] rozwaza si¢ przypadek jednej zmiennej, a w czesci drugiej — przypadek
wielu zmiennych. Szereg operacji nad dystrybucjami przeniesionych jest z funkeji na
dystrybucje w sposéh jednolity przy pomocy pojecia tzw. operacji regularnej. Rozwaza
si¢ ciagi dystrybucji, dystrybucje zaleine od parametru, podstawienia jedno- i wielo-
wymiarowe oraz szereg innych uzytecznych operacji i pojeé dotyczacych dystrybucji.
Nie wprowadza sie pojecia nosnika dystrybucji oraz splotu dystrybucji o noéniku zwar-
tym z dowolng dystrybucja. Szkoda, gdyz brak jest przez to wzoru przedstawiajacego
operator rézniczkowy o stalych wspoélezynnikach jako splot z dystrybucja o noéniku
punktowym.

Podsumowujae, ksigzka stanowi bardzo cenng i chyba jedyna w swoim rodzaju
pozycje w literaturze dotyczgcej teorii dystrybucji.

Wojciech Slowikowski

Franciszek Otto i Edward Otto, Zbidr zadan z geometrii wykreslnej,
cz. I1, Panstwowe Wydawnictwo Naukowe, Warszawa 1962, str. 243 + ze-
szyt z anaglifami.

Jednoczeénie z pierwszym wydaniem omawianej tu drugiej czeci ksiazki ukazalo
si¢ czwarte wydanie czesci pierwszej. Juz sam fakt ezterech wydan czesei I w ciggu
okolo dziesigciu lat $wiadczy niezbicie, jak potrzebna i wyezekiwana musiala byé
czgsé druga. Stanowi ona kompletne uzupelnienie czesci I, zostalo w niej bowiem
ombwione wszystko to czego nie bylo w czesci I, a jest objete programem nauczania
geometrii wykreslnej na jakimkolwiek wydziale wyzszych uczelni w Polsce.

Tak wiee, czefé I zawierala trzy obszerne rozdzialy: 1. rzuty cechowane, 2. rzuty
Monge’a, 3. rzuty aksonometryczne, w ktoérych omoéwiono zagadnienia dotyczace
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wylacznie utworéw zbudowanych przy pomocy prostyech i plaszezyzn. A oto tytuly roz-
dzialéw czedci drugiej: 4. kolineacja, 5. krzywe, 6. powierzchnie, 7. linie i powierz-
chnie érubowe, 8. powierzchnie topograficzne, 9. cienie, 10. rzut érodkowy (perspe-
ktywa), 11. zastosowania. Poszczegolne rozdma.ly dzielg si¢ na paragrafy omawiajace
wezsze klasy zagadnien.

Podobnie jak w czesei I, Autorzy poprzedzili kazda serig zadan gruntownym wste-
pem teoretycznym, zawierajacym omoéwienie wszystkich wystepujacych w niej pojeé
i metod rozwiazywania oraz przykladami dokladnych rozwiazan, zwanych tu,,éwiczenia-
mi”’. Omoéwienia te sa tak wyczerpujace, ze ksigzka moze §wietnie stuzyé jako repetyto-
rium, a nawet jako podrecznik geometrii wykreslnej, co dodatkowo zwigksza jej wartosé.

Do podniesienia wartodci ksiazki przyczynia si¢ réwniez dolaczony do niej zeszyt
z anaglifami, ktére bardzo ulatwiaja korzystanie z niej (zwlaszcza czytelnikom pozba-
wionym wyobrazni przestrzennej). Anaglify wykonane sa (podobnie jak i rysunki w te-
kécie) bardzo starannie i bezblednie, a ich strona drukarska takze jest bez zarzutu:
kolory dobrano doskonale, tak ze uzyskano w pelni wrazenie przestrzennoéci. Przy oma-
wianiu szaty graficznej, trzeba jednak niestety stwierdzié, ze sposéb oprawienia ksig-
zki (dwie oddzielne czesci we wspolnej broszurowej okladce) jest bardzo niepraktyczny
i przy cze¢stym uzywaniu zupelnie nie zdaje egzaminu.

Omawiana ksigzka nie jest wolna od pewnych drobnych usterek: W szczegélnodei,
niekiedy mozna spotkaé rozbieznosei terminologiczne pomiedzy rozmaitymi partiami
ksigzki, co jest o tyle wytlumaczalne, ze pisalo ja dwéch auntoréw. Tak wiee np. na
str. 6j9_14 termin ,,powinowactwo’’ jest uzyty w innym sensie niz na str. 13°=1%; ozna-
¢za on mianowicie pojecie, ktére na str. 13% nazwano ,,powinowactwem osiowym”.
Ponadto na str. 43 wprowadzono jeszcze termin ,,powinowactwo érodkowe™. Warto by
gdzie§ wyraZnie zaznaczyé, jakie zwiazki i réznice zachodza pomiedzy tymi trzema po-
jeciami. Podobnie, terminy:,,08" i ,,08 symetrii” stozkowej stosowane 83 w rozmaitych
miejscach w tym samym znaczeniu, ale nigdzie nie napisano, Ze oznaczaja to samo.
Na str. 484_3 korzysta sig¢ z definicji rzutowej stozkowej, podczas gdy jedyne okreélenie
stozkowej, jakie podano w ksigzce (str. 19) bylo metryczne.

W ogole Autorzy stali wobec trudnego zadania. Mianowicie, z jednej strony starali
sig podaé okreslenia wszystkich omawianych pojeé, z drugiej za§ — musieli to uczynié
mozliwie zwiezle, gdyz ksiazka nie jest podrecznikiem, a tylko zbiorem zadan i teoria
nie powinna w niej zajmowaé zbyt wiele miejsca. W efekeie, w wielu miejscach powstaly
pewne niedokladnoéei polegajace badZ na podaniu niezbyt preecyzyjnych okreslen pe-
wnych pojeé, badz tez w ogole na zastapieniu tych okreslen przez jakies przyklady,
¢zy omowienia.

Brak jest np. okreslenia niezmiennika charakterystycznego i wspélzmiennika
(str. 12). Nie wiadomo, co to jest ,,suma w znaczeniu geometrycznym” (str. 39). Ze
zdania na str. 88;_3 trudno sie zorientowaé co to jest powierzchnia nierozwijalna (co
to znaczy ,sgsiednie tworzace” ?). Warunek x(t) = 0 na str. 191°-!1 jest tylko
warunkiem dostatecznym, a nie — jak méglby sie latwo zasugerowaé czytelnik
— definicja krzywej plaskiej. Nie wiadomo, czy pélo§ to liczba czy odeinek
(str. 245~1%), Trudno si¢ réwniez pogodzié z okreéleniami przystawania i przeksztal-
cenia podobnoéciowego jako szezegdlnymi przypadkami kolineacji drodkowej (str. 6).
Okreslenia takie chyba zbytnio zaweZaja sens omawianych pojeé.

Jednoczesnie jednak Autorzy w innych przypadkach znaleili bardzo pomyslowe
i nie spotykane w polskiej literaturze sposoby zwigzlego wprowadzania niektérych po-
jeé. Do takich naleiy np. stosowanie w wielu przypadkach geometrii analitycznej (choé-
by przy okresleniu pojecia krzywej — str. 19, powierzchni — str. 39, czy linii §rubo-
wej — str. 81).

Z drobnych usterek, ktére warto by poprawié w nastepnym wydaniu, nalezy jeszeze
zwrocié uwage na brak pewnych hasetl w skorowidzu (twierdzenie Dendelina — str. 114,
Roczniki PTM — Wiadomo$ci Matematyczne IX 9
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gérednice sprzezone— str. 30). Uzyte na str. 131415 znakowanie XY (ZY) jest niezbyt
czytelne; lepiej bylo napisaé: ,, XY (ewentualnie ZY)”. Niejasne jest takize, w jaki
spos6b wysnuto wniosek 2 na str. 3657, tym bardziej, ze przeciez wlasno$é Pascala
posiada réwniez stozkowa zdegenerowana do dwéeh prostych.

W ksigzce nie ograniczono si¢ do samych suchych przepiséw na rozwiazywanie
zadan, lecz przeprowadzono ponadto w niektéorych miejscach interesujaca analize sposo-
béw rozwiazywania. Na przyklad na str. 31 dokonano podzialu konstrukeji dotyezacych
stozkowych — na konstrukcje ,,pierwszego’ i ,,drugiego stopnia™ oraz wyszezegdélniono
érodki, jakimi nalezy sie postugiwaé przy obu rodzajach konstrukeji. Dowéd twierdze-
nia Pascala podany przez Autoréw jest &cisly oraz wyjatkowo krétki i jasny. Rowniez
samo sformulowanie tego twierdzenia jest bardzo preeyzyjne (jest to jedyna ksiazka
w jezyku polskim poza [2], w ktérej okreilono w sposdéb ogblny a prosty, co to sa boki
przeciwlegle szedciokata — str. 25).

Na ogdt w podrecznikach geometrii wykreélnej panuje tradyeja stosowania zwro-
tow: szeregi homologiczne (perspektywiczne) oraz homograficzne (jednokreslne) i uzy-
cia symboléw p A q oraz p A ¢ (np. [1], str. 215, [3], str. 51, [4], str. 182). Tego rodza-
ju postegpowanie nie tylko moze spowodowaé nieporozumienia, ale nawet jest — z punk-
tu widzenia logiki — bledne. W omawianej tu ksigzce Autorzy celowo unikaja tego,
wzorujae si¢ na podreezniku E. Otta [2], w ktérym zastosowano pojecie przeksztaleenia
homologicznego potraktowanego jako funkeja, a na jego oznaczenie uzyto symbolu f(X).

Dobrze jest, ze w ksigzce — procz pojecia kolineacji srodkowej — okreslono row-
niez ogdlniejsze pojecie: kolineacje (str. 5). Szkoda tylko, ze nie wyjaéniono, jaki jest
zwigzek tego pojecia z przeksztalceniem rzutowym zdefiniowanym na str. 14.

Odrebng zalete ksiazki stanowi wprowadzenie do niej bardzo interesujacego roz-

dzialu pt. Zastosowania. Szkoda tylko, Ze nie ma w nim wigkszej liczby zadan oraz ze
nie pokazano wigksze]j ilodei przykladéw przenikania dachéw.
. Na zakonczenie pragnatbym wysunaé pewne dezyderaty pod adresem Autoréw.
Przede wszystkim wydaje mi sie, Ze dobrze by bylo przy nastepnym wydanin wzboga-
cié¢ ksigzke o nowe zadania. W niektérych bowiem rozdziatach jest ich nieproporcjonal-
nie mato, np. w § 33 — tylko jedno zadanie, a w §§ 34, 35, 36, 45, 52 nie ma ich wecale.
Zdarzaja si¢ poza tym paragrafy, w ktérych wszystkie zadania, aczkolwiek niezwykle
pomysitowe i interesujace, sa jednak na tyle trudne, ze rozwiazanie ich przekracza mo-
zliwoéei przecigtnego studenta. Wprowadzenie takich zadan podnosi znacznie wartosé
ksiazki, lecz powinny byé one moim zdaniem poprzedzone zadaniami latwiejszymi
(choéby banalnymi), tak aby najslabszy nawet student znalazt w kazdym paragrafie
zadania, ktére potrafi rozwiazaé. Na przyklad w rozdziale o kolineacji warto by podaé
zadania typu: Dokonaé przeksztalcenia podanej na rysunku figury, gdy dane sy §ro-
dek i o$ kolineacji oraz oé zbiegu, itp.

Proponowalbym réwniez, aby zastapié skorowidz tomu drugiego wspdlnym sko-
rowidzem, w ktérym wyszezegdélniono by réwniez pojecia okreslone w tomie I.

Wreszcie, wydaje mi sie bardzo celowe (przede wszystkim ze wzgledu na oryginal-
noéé i nietypowosé wiekszosei zadan podanych w ksigzee) wydanie IT1 czesci zawieraja-
cej dokladne rozwigzania podanych w dwéch pierwszych tomach zadan. Jeizeli nie
wazystkich, to przynajmniej tych trudniejszych — zaczynajacych sig¢ od slowa ,,udo-
wodnié...”.

Ani powyzsze moje propozycje, ani wyszczegdlnione poprzednio usterki nie
umniejszaja w niczym wartosei ksigzki. I to nie tylko dlatego, ze wypelnila ona po-
wazna luke w polskiej literaturze matematycznej — luke dotkliwie odezuwang przez
studentéw, ktérzy dotychezas musieli korzystaé z zadan rozsianych po rozmaityeh
podrecznikach geometrii wykreélnej, operujacych nie zawsze ta sama terminologia.
Wartosé tej ksigzki polega w duzym stopniu na twoérczym i oryginalnym podejsciu
do wielu rozpatrywanych w niej zagadnien.
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Ksigzki cytowane

[1] K. Bartel, Geometria wykreslna, Warszawa 1948,

[2] E. Otto, Geometria wykredlna, Warszawa 1950.

[3] A. Plamitzer, Geomelria wykreédlna, Warszawa 1959,
[4] 8. Szerszen, Nauka o rzutach, Warszawa 1959.

Lech Dubikajtis

Tadeusz Czechowski, Rachunek roiniczkowy i calkowy dla ekono-
mistow © statystykdw, wydanie drugie, Panstwowe Wydawnictwo Nauko-
we, Warszawa 1963, str. 390.

KsiaZka jest napisana dla potrzeb studentéw wyzszych uczelni ekonomicznych.
Zgodnie z ofwiadczeniem Autora w przedmowie, wyklad nawiazuje do programu mate-
matyki szkoly &redniej i zawiera nawet powtoérzenie pewnych zagadnien z tego zakresu.
Z tych wzgledéw material jest obszerniejszy nizby to wynikato z tytulu, obejmuje mia-
nowicie poza rachunkiem rézniczkowym i catkowym takze wiadomosei o liczbach, ele-
menty kombinatoryki oraz pewne informacje z zakresu geometrii analitycznej i algebry.
W zwigzku z tym bardziej odpowiedni bylby inny tytul, np. Matematyka wyzsza dla
ekonomistéw. Totez w dalszym ciggu bedziemy traktowali ksigzke jako podrecznik
matematyki wyiszej.

Poniewaz ksiagzka jest pisana z wyraZnym przeznaczeniem dla okreslonej grupy
czytelnikow, rozpatrzymy ja z dwoch punktéw widzenia: w jakim stopniu nuwzglednia
potrzeby w tym zakresie i w jaki spos6b stara sie¢ te potrzeby zaspokoié.

Ksigzka zawiera 13 rozdzialéw, ktoéryeh tytuly sa nastepujace: I. Liczby rzeczy-
wiste, II. Kombinatoryka i dwumian Newtona, ITI. Funkecja jednej zmiennej, IV. Cia-
gi nieskonczone, V. Funkeje ciagle, VI. Pochodne, VII. Badanie funkeji jednej zmien-
nej, VIII. Krzywe stopnia drugiego, IX. Funkeje dwu i wielu zmiennych, X. Pochodne
czastkowe i ich zastosowania, XI. Calki nieoznaczone, XII. Calki oznaczone, XIII.
Szeregi nieskonczone. Na koneu zamieszczony jest dodatek: O macierzach, wyznaezni-
kach i réwnaniach liniowych.

Kilka paragraféw jest poswieconych wylacznie zagadnieniom ekonomicznym:
model nieciagly proceséw renowacyjnych (rozdz. IV, § 8), elastyeznosé funkeji (rozdz.
VII, § 7), funkeja produkeji (rozdz. IX, § 7).

Zakres poruszonych zagadnien jest wiee szeroki. Wystarcza to jako podstawa
dla dalszyeh bardziej poglebionych studiéw matematycznych, potrzebnych w niekto-
rych dyscyplinach badz to wyraZnie ekonomicznych (np. ekonometria, teoria wzrostu),
badZ tez zwiazanych z ekonomig i wykladanyeh na wydzialach ekonomicznych (np.
statystyka, teoria programowania, badania operacyjne).

Mozna jednak zasygnalizowaé pewne zagadnienia, ktére byé moze warto by wia-
czyé do podrecznika, oraz inne, ktére bez wiekszego uszezerbku moina by skreélié.

Pierwszym zagadnieniem, jakie nalezaloby rozwazyé z tego punktu widzenia,
jest teoria liczb zespolonych. Wlaczenie wiadomosei o liczbach zespolonych stanowito-
by lepsze wykofczenie informacji dotyezacych liczb w ogdle, a poza tym daloby pod-
stawowe informacje matematyczne tym ekonomistom, ktérzy cheieliby zajaé sie teorig
wzrostu.

Nie méwi si¢ o réwnaniach rézniczkowych zwyczajnych, ktéryeh zastosowania
w ekonomii rozszerzaja si¢ coraz bardziej i ktore juz obecnie pojawiaja si¢ np. w podsta-
wowych podrecznikach ekonometrii. Niepotrzebne byloby zbyt szerokie potraktowa-



