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Lech Dubikajtis

Tadeusz Czechowski, Rachunek roiniczkowy i calkowy dla ekono-
mistow © statystykdw, wydanie drugie, Panstwowe Wydawnictwo Nauko-
we, Warszawa 1963, str. 390.

KsiaZka jest napisana dla potrzeb studentéw wyzszych uczelni ekonomicznych.
Zgodnie z ofwiadczeniem Autora w przedmowie, wyklad nawiazuje do programu mate-
matyki szkoly &redniej i zawiera nawet powtoérzenie pewnych zagadnien z tego zakresu.
Z tych wzgledéw material jest obszerniejszy nizby to wynikato z tytulu, obejmuje mia-
nowicie poza rachunkiem rézniczkowym i catkowym takze wiadomosei o liczbach, ele-
menty kombinatoryki oraz pewne informacje z zakresu geometrii analitycznej i algebry.
W zwigzku z tym bardziej odpowiedni bylby inny tytul, np. Matematyka wyzsza dla
ekonomistéw. Totez w dalszym ciggu bedziemy traktowali ksigzke jako podrecznik
matematyki wyiszej.

Poniewaz ksiagzka jest pisana z wyraZnym przeznaczeniem dla okreslonej grupy
czytelnikow, rozpatrzymy ja z dwoch punktéw widzenia: w jakim stopniu nuwzglednia
potrzeby w tym zakresie i w jaki spos6b stara sie¢ te potrzeby zaspokoié.

Ksigzka zawiera 13 rozdzialéw, ktoéryeh tytuly sa nastepujace: I. Liczby rzeczy-
wiste, II. Kombinatoryka i dwumian Newtona, ITI. Funkecja jednej zmiennej, IV. Cia-
gi nieskonczone, V. Funkeje ciagle, VI. Pochodne, VII. Badanie funkeji jednej zmien-
nej, VIII. Krzywe stopnia drugiego, IX. Funkeje dwu i wielu zmiennych, X. Pochodne
czastkowe i ich zastosowania, XI. Calki nieoznaczone, XII. Calki oznaczone, XIII.
Szeregi nieskonczone. Na koneu zamieszczony jest dodatek: O macierzach, wyznaezni-
kach i réwnaniach liniowych.

Kilka paragraféw jest poswieconych wylacznie zagadnieniom ekonomicznym:
model nieciagly proceséw renowacyjnych (rozdz. IV, § 8), elastyeznosé funkeji (rozdz.
VII, § 7), funkeja produkeji (rozdz. IX, § 7).

Zakres poruszonych zagadnien jest wiee szeroki. Wystarcza to jako podstawa
dla dalszyeh bardziej poglebionych studiéw matematycznych, potrzebnych w niekto-
rych dyscyplinach badz to wyraZnie ekonomicznych (np. ekonometria, teoria wzrostu),
badZ tez zwiazanych z ekonomig i wykladanyeh na wydzialach ekonomicznych (np.
statystyka, teoria programowania, badania operacyjne).

Mozna jednak zasygnalizowaé pewne zagadnienia, ktére byé moze warto by wia-
czyé do podrecznika, oraz inne, ktére bez wiekszego uszezerbku moina by skreélié.

Pierwszym zagadnieniem, jakie nalezaloby rozwazyé z tego punktu widzenia,
jest teoria liczb zespolonych. Wlaczenie wiadomosei o liczbach zespolonych stanowito-
by lepsze wykofczenie informacji dotyezacych liczb w ogdle, a poza tym daloby pod-
stawowe informacje matematyczne tym ekonomistom, ktérzy cheieliby zajaé sie teorig
wzrostu.

Nie méwi si¢ o réwnaniach rézniczkowych zwyczajnych, ktéryeh zastosowania
w ekonomii rozszerzaja si¢ coraz bardziej i ktore juz obecnie pojawiaja si¢ np. w podsta-
wowych podrecznikach ekonometrii. Niepotrzebne byloby zbyt szerokie potraktowa-



132 Recenzje

nie tych zagadnien, ale wystarczylyby przypadki najprostsze. Pominiecie réwnan réz-
niezkowych zwyczajnych jest tym mniej uzasadnione, ze wspomina si¢ o réwnaniach
rézniczkowyeh o pochodnych czgstkowyeh (str. 212, éw. 3-6).

Nie ma informacji o przyblizonym rozwiazywaniu réwnan, ani tez o interpolacji.

Nieco zbyt rozbudowane w stosunku do potrzeb ekonomistéw wydaja sie infor-
macje o technice catkowania i o krzywych stozkowych. Byé moze zreszta, Ze Autor
pragnal w zakresie omawianych zagadnien daé material mozliwie pelny na przyjetym
poziomie trudnoéei.

Jednak wlaénie z punktu widzenia pelnoéci mozna by wysunaé szereg dalszych
uwag. Dowodzi sie, ze funkeja posiadajaca pochodna w danym punkeie jest w tym punk-
cie ciagla. Ale nie informuje sie czytelnika, ze twierdzenie odwrotne nie jest prawdziwe.

Brak przykladéw funkeji nie dajgcych sie scalkowaé metodami elementarnymi,
co mogloby wywolaé u czytelnika przekonanie, Zze calkowanie funkeji jest mniej czy
bardziej Zmudne, ale zawsze mozliwe.

Przy wyréwnywaniu metoda najmniejszych kwadratéw dla funkeji wykladniczej
i potegowej moze nalezaloby wyraznie stwierdzié, ze metoda ta daje minimum sumy
kwadratéw odchylen od funkeji doprowadzonej do postaci liniowej, ale nie od
funkeji nie przeksztatconej.

Dowodzi si¢, ze punkt zp jest punktem przegiecia krzywej y = f(x), jezeli fun-
keja f’ (z) ma ekstremum w punkcie 2. Nie méwi si¢ jednak, ze twierdzenie odwrotne
nie jest prawdziwe,

Zasygnalizujemy przykladowo jeszeze kilka drobniejszych usterek. Mowi sig o rdz-
niczkowalnoéei (uwaga 8, str. 93) jeszcze przed podaniem definicji rézniczki i funkeji
rézniczkowalnej. Rézniczkowanie funkeji jest definiowane dwukrotnie (str. 113 i 121)
w taki sam sposéb. W powolaniach na poprzednie wyniki nie zawsze jest podawany pa-
ragraf, czy stronica, co utrudnia &ledzenie toku rozumowan.

Zaleta ksiazki jest jasnoéé i zwiezloéé sformulowan. Unika si¢ podawania dowo-
déw trudniejszych oraz takich, ktére bylyby podobne do dowodéw innych twierdzef.
Duzo jest przyktadéw i éwiczen, dobrze dobranych. Przyklady sa zaczerpniete w miare
moznoéei z ekonomii. -

Biorge ogélnie, nalezy stwierdzié, ze zaréwno ze wzgledu na zakres, jak tez na spo-
86b wykladu, ksiazka niewatpliwie spelni swoje zadanie i pomoze ekonomistom w zdo-
bywaniu wiedzy o wyzsze] matematyce w potrzebnym dla nich zakresie. Jest to tym
bardziej wazne, ze proces matematyzacji nauk ekomonicznych postepuje nadal i z pe-
wno$ciy nie jest czym§ przejsciowym, ale wyplywa z istoty rozwoju tej nauki, ktéra na
obecnym etapie dazy wyraznie do kwantyfikacji pojeé i twierdzen.

Egon Vielrose

Edmund Karaskiewicz, Zarys teorii wektoréw ¢ tensoréw, Panstwowe
Wydawnictwo Naukowe, Warszawa 1964, str. 525.

Rozw6j rachunku tensorowego dokonywatl sig etapami, przy czym badZ na prze-
mian, badZ réwnolegle impulsy wychodzily z geometrii oraz z fizyki. Dzi§ rachunek ten-
sorowy stal si¢ juz nieodzownym narzedziem w reku kaZzdego technika. Zakres stoso-
walnoéei rachunku tensorowego w réznych dziedzinach matematyki stosowanej i te-
chniki zwigksza sig stale. Stad zrozumiala jest tendencja, ze do pisania podrecznikéw
z tego zakresu garng sie¢ nie tylko matematycy, ale i ci przedstawiciele innych galezi
nauk, dla ktérych rachunek tensorowy jest jedynie narzedziem badaweczym. A priori
mozna przypuszezad, ze technik, ktéry sam byl zmuszony (czasami przelamujac duze
trudnoéei) opanowaé rachunek tensorowy, bedzie zdolny do takiego przedstawienia



