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ruje nad nieco chaotyeznym rozdzialem pierwszym: nie tylko budzi zainteresowanie,
ale i czeSciowo je zaspokaja.

Opracowanie redakeyjne ksigzki nie jest bez zarzutu. Nie postarano sig np. o wla-
fciwe zespolenie pierwszej i drugiej czedci ksigzki. W czefei drugiej powtarzajg sie nie-
ktore definicje, twierdzenia i zagadnienia z czeSci pierwszej (relacja zawierania, str. 7
i 48; iloezyn zbiordéw, str. 27 i 58; suma zbioréw, str. 14 i 54; twierdzenia i zagadnienia
dotyczace réwnowaznosei przez skoficzony rozklad bryl oraz figur plaskich, str. 26 i 59).
Mozna to ostatecznie traktowaé jako powtodrzenie czy przypomnienie, nieco gorzej jest,
jesli definicje podane w pierwszej i drugiej czefei sa rézne (choé réwnowazne), jak to ma
miejsce w przypadku definicji zbioru ograniczonego (str. 40 i 48). Dalsze usterki tego
typu, to wlaczenie definicji funkeji, obrazu i przeciwobrazu do punktu zatytulowanego
,.Zasada indukeji matematycznej”’, stwierdzenie, ze dowod warunku tréjkata dla me-
tryki n- wymiarowej przestrzeni euklidesowej nie sprawia trudnoéei, nieprecyzyjne sfor-
mulowanie pewnika Ascoliego (terminu odeinek uzywa si¢ potocznie zar6wno w znacze-
niu odeinka z koncami jak i bez konedw, nalezalo wiec zaznaczyé, ze idzie o odeinki dom-
kniete). Uwadze korektora réwniez wymknelo sie troche bledéw. Jeden jest szezegdlnie
przykry: wlasnoséé operacji domkniecia opisana wzorem (2) na str. 41, ktéra autor po-

zostawia ezytelnikowi do sprawdzenia, powinna brzmieé¢ (Z) = Z, a nie (Z) = Z. Brak
réwniez zgodno$ci miedzy brzmieniem tytulu serii na okladce i odwrocie karty tytulo-
wej oraz miedzy spisem treécii jej ukladem (nota ,,0d Redakeji” wlaczona do rozdzialu
pierwszego). A oto zestawienie innych zauwaZonych bledéw
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Ryszard Engelking

Witold A. Pogorzelski, Jerzy Stupecki, O dowodzie matematycz-
nym, Biblioteczka Matematyczna, t. 11, Panstwowe Zaklady Wydawnictw
Szkolnych, Warszawa 1962, str. 128.

Ksigzka sklada sig z trzech rozdzialow. Rozdzial pierwszy ma charakter wstepny,
zostaja w nim wprowadzone podstawowe pojecia teorii mnogosei, jak pojecie zbioru
i relacji nalezenia, zawiera ponadto elementy rachunku zdan i kwantyfikatoréw. Nie
ma on charakteru écislego wykladu, jego celem jest raczej ukazanie intuicji thkwiageych
u podstaw teorii mnogosei i logiki formalnej, o czym autorzy na wstepie lojalnie
uprzedzajq.

Drugi z kolei rozdzial poSwiecony jest pojeciu dowodu i jego wlasnoseiom (m. in.
udowodnione jest twierdzenie o finitystycznosci i twierdzenie o dedukeji), rozdzial trze-
ci omawia takie pojecia, jak system, zbiér aksjomatyzowalny, zupelny i niezaleiny, oraz
interpretowalnosé jednego systemu w drugim. Na zakofczenie podany jest dowdéd nie-
sprzecznosci geometrii Lobaczewskiego.
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Ksigzka jest pisana na ogél jasno, liczne i trafne komentarze nie pozwalaja zejsé
intuicjom czytelnika na manowce. Autorzy nie ustrzegli sie jednak szeregu niezbyt
fortunnych sformulowan jak np. ,,... wszystko jest bowiem na ich gruncie (tj. teorii
gprzecznych — przyp. méj) twierdzeniem, zaré6wno wyrazZenia prawdziwe jak i falszy-
we,” (str. 106) lub ,,wykaZemy, Ze aksjomat A2 jest wyrazeniem prawdziwym” (str. 41),
a na str. 93 znajdujemy zdanie sugerujace istnienie twierdzen ,,... ktorych zaden czlo-
wiek nigdy nie udowodni”, ktére to zdanie moze nasungé (chyba wbrew intencjom
autoréw) agnostyczne wnioski.

W tekécie znajduje sie¢ pare bledéw drukarskich: na str. 3153, 33!, 477 symbole
zbioréw peilnego i pustego sa wypisane zia czcionka, poza tym uiZyto nie zdefiniowa-
nych pojeé podzbioru (str. 10) i kwantyfikatora ograniczonego (str. 36). Inne bledy
zof taly podane w recenzji zamieszczonej w pidmie Matematyka nr 3 z 1962 roku.

Ksigzka adresowana jest do czytelnika, ktérego wiadomosei nie wykraczaja poza
zakres szkoly fredniej i stanowi wprowadzenie do problematyki metamatematycznej,
zapelniajac czefciowo luke pomiedzy zupelnie elementarnymi pozycjami z tego zakre-
su a stosunkowo obszernymi, majaeymi charakter podrgeznikow, a nawet monografii.

Janusz Onyszkiewicz

Waclaw Sierpinski, Liczby trdjkatne, Biblioteczka Matematyeczna,
t. 12, Panstwowe Zaklady Wydawnictw Szkolnych, Warszawa 1962, str 68,
tabl. 1.

Profesor W. Bierpinski kolejna swoja publikacje popularnonaukowa poswiecil
zagadnieniu nieczesto trafiajacemu do podrecznikéw i monografii z elementarnej teorii
liczb: liczbom tréjkatnym. Zgromadzil w tej ksiazeczce spora porcje wiadomosei o li-
czbach tréjkatnych, a takze elementarnych w sformulowaniu, lecz mimo to nierozwia-
zanych probleméw dotyczacych tyeh liezb.

Autor definiuje n-ta liczbe tréjkatng ¢, wzorem

th =in(n+1) = 1424... +n (n > 1).

Podawszy kilka informacji o mozliwoéei latwego wypisywania rozwinieé dziesigtnych
dowolnie wielkich liczb tréjkatnych dowodzi pewnych twierdzeh o sumach i réznicach
liczb tréjkatnych, np. twierdzenia analogicznego do twierdzenia Lagrange’a o rozkla-
dach na sumy czterech kwadratéw i twierdzenia méwigcego, ze istnieje nieskonczenie
wiele par liczb tréjkatnyech, ktérych suma i réznica sg liczbami tréjkatnymi. Kolejne
stronice ksigzki podwiecone sa réwnaniom diofantyeznym miy = ), t‘_’; +£‘; = t’;
(k =1, 2, —1), a nastepnie resztom trojkatnym (tzn. resztom z dzielenia liczb tréj-
katnych przez m). Dalej autor formuluje pewne twierdzenia i hipotezy dotyczace
rozklad6éw liczb tréjkatnych i réznych liczb z nimi zwigzanych na ezynniki pierwsze.
Historia zagadnienia wyznaczenia wszystkich liezb tréjkatnych, bedacych réwniez
liczhami Mersenne’a, i informacje o zagadnieniach pokrewnych to temat kolej-
nego paragrafu. Nastepnie autor zajmuje sie rozmieszezeniem liczb trojkatnych
miedzy kwadratami liczb naturalnyeh i na odwrét, a takie rozmieszczeniem liczb
pierwszych miedzy liczbami tréjkatnymi oraz podaje kwadrat magiczny utworzony
z liczb $n(n+1), 0 € n < 63. Ostatni paragraf poSwiecony jest liczbom tetraedral-
nym Ty, zdefiniowanym wzorem

Tﬁ = tl“l—‘z +... +tﬂ.

Przy omawianiu powyzszych zagadnien autor czesto odsyla do literatury — zaréwno
do swojej Teorii liczb, jak i do artykuléw w czasopismach matematyeznych.



