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Ksigzka jest pisana na ogél jasno, liczne i trafne komentarze nie pozwalaja zejsé
intuicjom czytelnika na manowce. Autorzy nie ustrzegli sie jednak szeregu niezbyt
fortunnych sformulowan jak np. ,,... wszystko jest bowiem na ich gruncie (tj. teorii
gprzecznych — przyp. méj) twierdzeniem, zaré6wno wyrazZenia prawdziwe jak i falszy-
we,” (str. 106) lub ,,wykaZemy, Ze aksjomat A2 jest wyrazeniem prawdziwym” (str. 41),
a na str. 93 znajdujemy zdanie sugerujace istnienie twierdzen ,,... ktorych zaden czlo-
wiek nigdy nie udowodni”, ktére to zdanie moze nasungé (chyba wbrew intencjom
autoréw) agnostyczne wnioski.

W tekécie znajduje sie¢ pare bledéw drukarskich: na str. 3153, 33!, 477 symbole
zbioréw peilnego i pustego sa wypisane zia czcionka, poza tym uiZyto nie zdefiniowa-
nych pojeé podzbioru (str. 10) i kwantyfikatora ograniczonego (str. 36). Inne bledy
zof taly podane w recenzji zamieszczonej w pidmie Matematyka nr 3 z 1962 roku.

Ksigzka adresowana jest do czytelnika, ktérego wiadomosei nie wykraczaja poza
zakres szkoly fredniej i stanowi wprowadzenie do problematyki metamatematycznej,
zapelniajac czefciowo luke pomiedzy zupelnie elementarnymi pozycjami z tego zakre-
su a stosunkowo obszernymi, majaeymi charakter podrgeznikow, a nawet monografii.

Janusz Onyszkiewicz

Waclaw Sierpinski, Liczby trdjkatne, Biblioteczka Matematyeczna,
t. 12, Panstwowe Zaklady Wydawnictw Szkolnych, Warszawa 1962, str 68,
tabl. 1.

Profesor W. Bierpinski kolejna swoja publikacje popularnonaukowa poswiecil
zagadnieniu nieczesto trafiajacemu do podrecznikéw i monografii z elementarnej teorii
liczb: liczbom tréjkatnym. Zgromadzil w tej ksiazeczce spora porcje wiadomosei o li-
czbach tréjkatnych, a takze elementarnych w sformulowaniu, lecz mimo to nierozwia-
zanych probleméw dotyczacych tyeh liezb.

Autor definiuje n-ta liczbe tréjkatng ¢, wzorem

th =in(n+1) = 1424... +n (n > 1).

Podawszy kilka informacji o mozliwoéei latwego wypisywania rozwinieé dziesigtnych
dowolnie wielkich liczb tréjkatnych dowodzi pewnych twierdzeh o sumach i réznicach
liczb tréjkatnych, np. twierdzenia analogicznego do twierdzenia Lagrange’a o rozkla-
dach na sumy czterech kwadratéw i twierdzenia méwigcego, ze istnieje nieskonczenie
wiele par liczb tréjkatnyech, ktérych suma i réznica sg liczbami tréjkatnymi. Kolejne
stronice ksigzki podwiecone sa réwnaniom diofantyeznym miy = ), t‘_’; +£‘; = t’;
(k =1, 2, —1), a nastepnie resztom trojkatnym (tzn. resztom z dzielenia liczb tréj-
katnych przez m). Dalej autor formuluje pewne twierdzenia i hipotezy dotyczace
rozklad6éw liczb tréjkatnych i réznych liczb z nimi zwigzanych na ezynniki pierwsze.
Historia zagadnienia wyznaczenia wszystkich liezb tréjkatnych, bedacych réwniez
liczhami Mersenne’a, i informacje o zagadnieniach pokrewnych to temat kolej-
nego paragrafu. Nastepnie autor zajmuje sie rozmieszezeniem liczb trojkatnych
miedzy kwadratami liczb naturalnyeh i na odwrét, a takie rozmieszczeniem liczb
pierwszych miedzy liczbami tréjkatnymi oraz podaje kwadrat magiczny utworzony
z liczb $n(n+1), 0 € n < 63. Ostatni paragraf poSwiecony jest liczbom tetraedral-
nym Ty, zdefiniowanym wzorem

Tﬁ = tl“l—‘z +... +tﬂ.

Przy omawianiu powyzszych zagadnien autor czesto odsyla do literatury — zaréwno
do swojej Teorii liczb, jak i do artykuléw w czasopismach matematyeznych.
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Ksiazke uzupelniaja tablice liczb &, (1 < n < 200)iT, (1 < n < 100) oraz zesta-
wienie ciagéw, ktéryeh wyrazy latwo jest wypisaé w ukladzie dziesietnym, zloZonych
zliczb tréjkatnych. Zauwazmy, Ze liczby tréjkatne i tetraedralne to liczby (n+;ﬁ l)
odpowiednio dla k = 2 i 3.

Przy czytaniu ksigzki nasunely mi si¢ nastepujace uwagi:

Na str. 7 i 9 nazwisko Khatri jest blednie pisane.

Szkoda, ze falszywe twierdzenie Khatriego, o ktérym mowa na str. 7-8 i ktére jest
obalone przez podanie kontrprzykladu, nie zostalo zacytowane — kontrprzyklad jest
przez to niezrozumialy dla czytelnika. Chodzi tu o twierdzenie: jezeli a, b, ¢, d tworza
postep arytmetyezny, to lae, toe, tva tez tworza postep arytmetyczny. Latwo sprawdzié,
ze jest ono prawdziwe tylko w przypadku, gdy réznica postepu a, b, ¢, d jest réwna —1,
0lub 1. Jezeli réznica ta jest réwna 1lub —1, to twierdzenie wyraza po prostu tozsamosé
podang w wierszu 5 od dolu na str. 7.

Szkoda réwniez, ze nie jest podane sformutowanie hipotezy Schinzla o liczbach
pierwszych, ktéra jest kilkakrotnie wspominana.

W wierszu 5 na str. 32 powinno byé: 2z+1 1 y.

W wierszu 11 na str. 56 powinno byé: kazda liczba tetraedralna.

Na str. 57, gdy mowa o wynikach B. Bienias, brakuje oczywistego rozwiazania
T3Tg = Tha.

Do niedociagnieé redakcyjnych zaliczylbym podawanie odsylaczy do literatury
w tekseie i notkach (np. na str. 47 zastosowane sa obydwa sposoby).

Pomimo wyzej wymienionych usterek ksiazke czyta sie przyjemnie. Czytelnik
interesujacy si¢ elementarna teoria liezb, a takich jest w Polsce, w duzym stopniu dzie-
ki dotychezasowym publikacjom prof. Sierpinskiego z tej dziedziny, bardzo wielu, otrzy-
mal ksigzke, ktéra dostarczy mu materiatu do dalszych studiéw, ezytelnik za$ poczatku-
jacy zobaczywszy, jak ciekawe i trudne moga byé problemy dotyezace bardzo prostych
pojeé matematycznych i poznawszy réwnoczesnie rézne metody stosowane w elementar-
nej teorii liczb oraz jej wyniki, w przysztodci na pewno siegnie po inne ksigzki matema-
tyczne, zostajac milodnikiem krélowej matematyki. Warto tu jeszeze zauwazyé, ze
prawie nie praktykowanym dzi§ w polskich wydawnictwach matematycznych zwycza-
jem ta ladnie wydana ksiazka zawiera fotografie autora wraz z facsimile jego podpisu.

Uwagi recenzenta: K. Szymiczek znalaz! pare liczb tréjkatnych, ktérych suma,
réznica i iloczyn sg liczbami tréjkatnymi (zob. str. 23). Ponadto stwierdzil on
(L'équation uv = w? en nombers triangulaires, Publ. Inst. Math. (Beograd) 3(1963),
139-141), Ze istnieje nieskonczenie wiele postepéw geometrycznych rosnacych zlozo-
nych z liczb tréjkatnych (zob. str. 23); niestety, priorytet ma tu A. Gérardin. Ukazala
sig juz praca D. H. Lehmera On a problem of Stérmer, Illinois J. Math. 8(1964),
57-79, anonsowana w Amer. Math. Soc. Notices (zob. notke na str. 46).

Andrzej Makowski

A. Wlodzimierz Mostowski, Rozwiqzywanie réwnan algebraicznych,
Biblioteczka Matematyczna, t. 16, Paristwowe Zaklady Wydawnictw Szkol-
nych, Warszawa 1964, str. 176.

Prawie polowa tej ksigzki dotyezy liczb zespolonych, réwnah kwadratowyeh i pier-
wiastkéw z jednoSei, potem jeden rozdzial zawiera zasadnicze twierdzenie algebry ze
szkicem dowodu i dopiero od str. 100 poczawszy mdwi sie naprawde o rozwiazywa-
niu réwnan wyzszych stopni.
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