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klad P zalezy od pewnego (nieznanego) parametru we 2, charakteryzujacego dane zja-
wisko (zwykle £ interpretuje sie jako zbiér mozliwych ,,stanéw natury”).

Na podstawie zaobserwowanej wartosei # zmiennej losowej X nalezy podjaé decy-
zje deD (gdzie D jest zbiorem dopuszezalnych decyzji), w taki sposob, aby poniesé mo-
zliwie najmniejsza strate, gdzie strata wyraZona jest pewng funkeja L(d, w), deD, we Q.
Jezeli zalozyé, ze w jest pewng zmienna losowa o rozkladzie m, to rozwiazanie zadania
nie przedstawia specjalnych trudnoéei pojeciowych: nalezy zbudowaé taka funkeje
¢: B — D (gdzie R jest zbiorem mozliwych wartosci zmiennej losowej X), aby

Ag) = Mbtw(m).w) P (dz, ) 7 (do)

osiggalo minimum (pomijamy tu oczywiste zastrzezenie dotyczace mierzalnosei rozwa-
zanych funkeji i istnienia wypisanych calek). W wielu przypadkach praktyeznych za-
lozenie losowosel parametru @ nie wydaje sie byé uzasadnione (np. gdy obserwacje do-
tyczg zjawiska przebiegajacego tylko raz); powstaje zagadnienie zbudowania kryte-
riéw postepowania, ktére obejmowalyby takie sytuacje, kiedy w nie jest zmienng losowa.
Bayesowski punkt widzenia polega na zakladaniu, ze wszystkie rozsadne metody sta-
tystyczne otrzymuje sie przez przyjecie, ze o jest zmienna losows, ktorej rozklad daje
sig zbudowaé z informacji o tym lub podobnych zjawiskach, z przeszlych doswiadezen,
itp. To prawdopodobiefistwo w odniesieniu do w nie musi mieé¢ interpretacji czestoé-
ciowej;moze ono byé subiektywng miarg przekonania o jakich§ wlasnoéciach w.

Lindley w swojej ksigzce usiluje bronié pogladu Bayesowskiego i podaje rozwiaza-
nie wielu zagadnien za pomocy tej metody (zreszta w wielu przypadkach efektywne
postepowanie decyzyjne jest takie same przy rozwiazaniu metoda Bayesa i przy rozwia-
zaniu metodami klasycznej ,,niebayesowskiej” statystyki).

Robert Bartoszytiski

Waclaw Sierpinski, Elementary Theory of Nuwmbers, Monografie
Matematyczne, t. 42, Panstwowe Wydawnictwo Naukowe, Warszawa
1964 r., str. 480.

Ksiazka jest pomyslana jako wstep do elementarnej teorii liczb, ktéry réwno-
czeénie informowalby o gléwnych kierunkach, metodach i wynikach badan w tej dzie-
dzinie, az do chwili obecnej. Wobec braku odpowiedniego opracowania w literaturze
swiatowe] i szybkiego rozwoju elementarnej teorii liczb, ksiazka wyraZnie odpowiada
obeenym zapotrzebowaniom.

Problemy z teorii liezb zjawiaja sie coraz czefciej na drodze badan zaréwno ma-
tematykéw pracujacych w réznych dziedzinach nauki, jaki fizykéw, ekonomistéw iin-
nych tworeéw nauki i techniki. Zagadnienia praktyki numerycznej, budowy maszyn
matematycznych, zagadnienia programowania wiaZa sie coraz bardziej z ta dziedzing.
Dla zainteresowanych ksigzka moze byé Zrédlem podstawowych informacji. Poza tym
moze ona stanowié pomoc i zachete dla mlodych ludzi, ktérzy wkraczaja na droge pra-
cy naukowej.

Tresé ksiazki oparta jest na poprzednich dzielach autora: Teoria liczb, wydanie
II1, rok 1950, ktéra w dalszym ciagu bedziemy nazywaé czeéeia I, oraz na Teorii liczb,
czesé I1. Warszawa 1959. Do omawianej ksiazki weszly podstawowe tematy z czedei I
1 IT z opuszczeniem rozdzialow XVII, XVIII i XIX, jednak treié¢ zostala wzbogacona
o wynik badan ostatnich lat, a konstrukeja kursu w wielu miejscach ulepszona.
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W rozdziale I o podzielnoéei i réwnaniach nieoznaczonych pierwszego stopnia
dodano informacje o liczbach Fermata, twierdzenie chinskie o resztach i twierdzenie
Pillaia o kolejnych liczbach naturalnych parami wzglednie pierwszych.

Uwage o latwym rozwiazywaniu réwnania nieoznaczonego o n niewiadomych mo-
#na by rozszerzyé na przypadek, gdy réwnanie ma dwa wspélezynniki wzgledem siebie
pierwsze.

W rozdziale II o réwnaniach diofantycznych drugiego i wyzszych stopni, dodano
informacje o zagadnieniu prostopadloScianu wymiernego. Problematyke, wyniki
i bibliografie, doprowadzono jak niemal wszedzie, az do roku 1964.

Gléwnym narzedziem dla rozwiazywania réwnan nieoznaczonych stopnia drugie-
go o dwoéch niewiadomych jest réwnanie Pella. Przy zmianie porzadku mozna by z tego
skorzysta¢ juz w § 4.

Tresé rozdziatu I1I o liczbach pierwszych, oparta na rozdziatach VII czedei I1 11
uzupelniono informacjami o pracach pokrewnych. Przed hipoteza H podano hipoteze
Buniakowskiego i w dalszym ciagu inne hipotezy dotyczace liczb pierwszych. Podano
takze pewne oszacowania elementarne iloéci liczb pierwszych i informacje o oszacowa-
niach analitycznych. Wéréd nowych wynikéw znajdujemy takie wynik autora o eyf-
rach rozwinigcia liezb pierwszych.

Na str. 123® wzmianka o hipotezie II bez blizszych wyjaénien.

Rozdzial IV o liczbie dzielnikéw i ich sumie powstal w wyniku przerobienia i uno-
woczeénienia rozdzialu V czeéei I. Funkeje Mobiusa i Liouville’a acza sig w sposéb na-
turalny z trescia rozdzialu. Do rozdzialu V o kongruencjach wiaczono twierdzenia Wil-
sona i Fermata. Dodano tutaj informaecje o ,,numeri idonei’” oraz paragraf o liczbach
pseudopierwszych. Wéréd zadan znajduje sie interesujace twierdzenie autora doty-
czace liczb rozkladalnyech w jeden tylko sposéb na sume dwéch kwadratéw liezb
naturalnyech wzglednie pierwszych.

Rozdzial VI o funkeji Eulera (Gaussa) i twierdzenie Eulera zawiera material kla-
syczny z czefci I i IT wraz z teoria pierwiastkéw pierwotnych i indekséw, wzbogacony
o twierdzenia zwigzane z dzielnikami pierwotnymi, w szczegélnoéei o elementarny do-
woéd twierdzenia o istnieniu liczb pierwszych w kazdym postepie arytmetycznym nk 1.

Do rozdzialu VII o rozwinieciach systematycznych liczb naturalnych i wymier-
nych dolaczono paragraf o podstawie ujemnej oraz paragraf o liczbach absolutnie nor-
malnych i o rozwinigeiach przy zmiennej podstawie, ktére w znacznej czedci pochodza
od autora.

Kroétkie i przejrzyste ujecie rozwinigcia liczb wymiernych mozna by chyba uzu-
petnié wnioskiem o liczbie cyfr przed okresem i w okresie.

Rozdzial VIII poswigcono ulamkom laficuchowym gléwnie arytmetycznym. Po-
dano tutaj szereg wzoréw parametrycznych z ksiazki M. Kraitchika. Nasuwalaby sig
wzmianka o wynikach A. Schinzla.

Teorii symboli Legendre’a i Jacobiego poswiecono rozdzial IX, o tresci w zasadzie
zgodnej z trescia rozdziatu XIV czeéei I z pominigeiem paragrafu o postepach arytme.
tycznych.

Zagadnienia dotyczace liczb Mersenne’a i Fermata byly w ostatnich latach przed-
miotem wielu prac matematykéw polskich. Metody poszukiwania dzielnikéw tych liezb
omawia rozdzial X, ktéry odpowiada §§ 13 i 14 czedei IL.

Rozklady liczb naturalnych na sumy naturalnych poteg stanowis treéé rozdziatu
XI. Podano tutaj miedzy innymi interesujgey dowdd elementarny J. Browkina nie-
rozwigzalnodei réwnania #3443 = 23, oraz nowsze oszacowania dla twierdzenia Warin-
ga. Poza tym treié rozdzialu jest w zasadzie zgodna z treécig rozdzialu IX czesci II.

Rozdzial XIT o pewnych problemach addytywnej teorii liczb jest rozszerzeniem
rozdzialu VIII ezeéei II o ,,partitio numerorum” i § 5 dotyczacy liczb postaci 2%+ p
oraz n-2%41,
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Rozdzial XIII jest poSwigcony liczbom catkowitym Gaussa i jest w zasadzie zgo-
dny z rozdzialem XVI czesci I. Rozdzial ten daje pewne wiadomoSci z algebraicznej
teorii liczb, a réwnoczeénie nasuwa potrzebe i pozytek ujecia abstrakeyjnego teorii po-
dzielnosei.

Na osobne podkreslenie zastuguje bogata wyczerpujaca bibliografia omawianych
zagadnief, obejmujaca ponad 900 pozycji.

Nasuwa si¢ w koficu optymistyczna obserwacja, ze w toku rozwoju teorii liczb
ujawnia sie coraz wiecej zwiazkéw miedzy zagadnieniami i metodami tej teorii i moZna
przypuszezaé, ze zblizamy si¢ do jakiej§ wielkiej, harmonijnej i organicznej caloSci.

W tak wielkim dziele znajduja sie oczywisei i usterki. Liste usterek zanwazonych
przez recenzenta i jego wspélpracownikéw podaje nastepujice zestawienie.

1. str. 11, tw. o n.w.d. liczb f(z) dla # = 0,41, 4-2,... gdzie f(x) jest wielomia-
nem udowodnil K. Hensel w 1896 r. (Dickson, History, vol. I, str. 334).

2. str. 202, pierwszy dow6d malego twierdzenia Fermata nie nalezy do Ivory’ego
1806 r., lecz podobno do Eulera 1736 r. (Dickson, History, vol. I, str. 60-65).

3. str. 203, tw. przypisywane T. Szele (1948 r.) udowodnit 8. Kantor w 1880r.
(Dickson, History, vol I, str. 84-85). W czesci I (str. 179-180) dowodzi si¢ zaré6wno
tego twierdzenia, jak i ogélniejszego twierdzenia Gegenbauera.

4. Ex. 2 na str. 190 jest identyczne z lematem na str. 413. Na str. 190 ma by¢é 3),
3), b), 4), 3), 3), 4), 6) zamiast 3), 3), 5), 3), 4), 3), 4), 6).

5. Odsylacz () na str. 134 zawiera bledy drukarskie. Powinno byé: () In fact
for real numbers z we have 2 [2] < 2z, [22] > 2x—1, whence [22] — 2[¢#] > —1, and
consequently, ..., we have [2x]—2[z] > 0.

6. Inne drobne bledy drukarskie:

strona, wiersz 1 jest l ma byé
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558 Ferma Fermat
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k=2 Pk k=2 Pk
153 odsylacz, 15419 Leveque Le Veque
17319 Wersenne Mersenne
19314 congruence f(x) is congruence f(z) = 0(modm) is
25114 thet heorem the theorem
34712 2 4

Antoni Wakulicz

Stefan Drobot, Real numbers, Prentice-Hall, Inc. Englewood Cliffs,
New Jersey, 1964, str. 102.

Ksigzeczka zawiera cykl wykladéw dotyczacych liczb rzeczywistych. Wyklady
zawieraja podstawowe wiadomoédei o liczbach rzeczywistych: I. Ieh odkrycie i podsta-
wowe wlasnofei oraz aksjomatyczne ujecie; 11. Przedstawienia w postaci rozwinigé po-



