yzszego

Ministerst
i Szkolnict

\

fwmpm
Recenzje 1897

Edwin Hewitt and Kenneth A. Ross, Absiract harmonic analysis,
vol. I; Structure of topological groups, Integration theory. Group representa-
tions, Springer-Verlag, Berlin 1963, str. 519.

Omawiana ksigzka stanowi pierwszy z dwoéch toméw obszernej monografii
napisanej w oparciu o wyklady wygloszone przez pierwszego z autoréw na Uniwersy-
tecie stanu Washington i na Uniwersytecie w Uppsali. Jest to bardzo obszernie po-
traktowany wstep do wladciwego tematu, ktéry bedzie oméwiony w nastepnym to-
mie, poswigconym analizie harmonicznej na grupach zwartych i na przemiennych
grupach lokalnie zwartych. Autorzy podjeli sie trudnego zadania napisania mono-
grafii, ktora bylaby zaréwno dostepna dla poczatkujgcego czytelnika, jak i stanowila
cenne narzedzie dla specjalisty. Ksigzka ta jest wige dostepna juz dla zdolniejszych
studentéw, ktorzy ukorniezyli drugi rok matematyki uniwersyteckiej. Dla jej zrozu-
mienia wystarczy znajomo$é uniwersyteckiego kursu analizy matematycznej (lacznie
z elementaii miary i catki Lebesgue’a) oraz elementéw topologii teoriomnogoéciowej
i algebry. Specjalista znajdzie tu wielkie bogactwo faktéw dotyezgeyeh struktury
grup i poélgrup topologicznych, miar i funkcjonaléw niezmienniczych, oraz reprezen-
tacji grup (jest to chyba pierwsza monografia zawierajaca dowdd twierdzenia Gel-
fanda-Raikowa z teorii reprezentacji grup lokalnie zwartych, jezeli nie liczyé szkicu
dowodu tego twierdzenia podanego w przypisach do monografii A. Weila, dolaezonyech
przez wydawce przekladu rosyjskiego). Ksiazke te mozna goraco polecié specjalistom
jako niezbedne uzupelnienie podrgcznej biblioteki. Nie mozna jej zreszta traktowaé
jako encyklopedii ogélnej teorii grup topologicznych, jest jednak wainym i cennym
uzupelnieniem dotychezasowej literatury tego tematu. Wydaje sie, ze osoba, ktora
doktadnie przestudiuje ksiazke, bedzie w zupelnoéci przygotowana do podjecia samo-
dzielnej pracy badawezej w tej dziedzinie (w tej chwili jest do dyspozycji tylko pierw-
szy tom, ale daje on tak solidne podstawy, ze reszt¢ mozna by uzupelnié¢ latwo np.
z ksiazki Loomisa). Ksiaika napisana jest prostym jezykiem i zawiera wskazowki
dla poezatkujacych, jak nalezy sie nig postugiwaé. Dowody sy precyzyjne, choé nie
zawsze kompletne, w kaizdym przypadku zawsze jest powiedziane, na jakich nie-
udowodnionych faktach oparte jest rozumowanie i gdzie mozna znalezé ich dowody.
Dotyeczy to zreszta tylko mniej istotnych partii. Cenng zaletq ksigiki jest duza ilosé
niebanalnych przykla 16w i szczegélowa dyskusja wazniejszyeh faktéw. Wiele para-
graféw zaopatrzono *r noty historyczne. Ksiazke uzupelnia bibliografia liczaca po-
nad 300 pozycji. Omawiany pierwszy tom sklada si¢ z szeéciu rozdzialéw i trzech do-
datkéw, w ktorych zgromadzono pewne fakty niezbedne dla zrozumienia calosei.

W pierwszym wstepnym rozdziale poza informacjami natury historyeznej
i terminologicznej podaje sig (z dowodami) pewne fakty z teorii grup i topologii.
Rozdzial 2, Elementy teorii grup topologicznych, poSwigecony jest studiowaniu struk-
tury grup i polgrup topologicznyeh, przy ezym w pierwszych kilku paragrafach nie
zaklada sie, ze topologia rozdziela elementy. Omawia sig¢ tu takie pojecia, jak struk-
tury jednostajne na grupach, podgrupy i grupy ilorazowe, produkty grup i granice
projektywne, rézne rodzaje topologii na produktach, wlasnoéei grup zwiazane z po-
j¢ciem spdjnosei, pseudo-metryki niezmiennicze (m. in. przedstawia sie tu podang
przez Kakutaniego konstrukeje réwnowaznej metryki niezmienniczej na grupie met-
rycznej) i topologiczne wlasnodci grup. Poczawszy od tego miejsca zaklada sie, ze
topologia rozdziela elementy i, dalej, dowodzi si¢ twierdzenia o strukturze abelowych
grup lokalnie zwartych oraz pewne twierdzenia dotyczace struktury pélgrup topolo-
gicznych (nalezy zauwaZy¢, ze w calej ksiazee nie uzywa si¢ pojecia grupy Liego, czym
nalezy tlumaezyé brak pewnyeh glebszych wynikéw dotyezacyeh struktury grup
lokalnie zwartyeh i zwartych.)
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Rozdzial 3 zawiera teorie calki w przestrzeniach lokalnie zwartych. Ze wagledu
na role aparatu calkowego w abstrakeyjnej analizie harmonicznej autorzy potrakto-
wali ten temat bardzo starannie i szezegdélowo, a jednoczesnie w sposdéb bardzo skon-
densowany, tak ze rozdzial ten mozna polecié osobom pragngeym szybko i dokladnie
opanowaé podstawy abstrakeyjnej teorii calki. Tytuly paragratow: Przedluzenia
liniowych funkcjonaléw i konstrukeja miary, Przestrzenie Ly, Catkowanie w produktach,
Miary zespolone.

Rozdzial 4 nosi tytul Funkcjonaly niezmiennicze. Poswiecony jest on takim
istotnym dla dalszej teorii pojeciom, jak calka i miara Haara, oraz niezmiennicze
wartoéei érednie okreélone na zbiorze wszystkich funkeji ograniczonych (na grupach
i poélgrupach) i na zbiorze funkeji prawie-okresowych.

W rozdziale 5 omawia sie splot i teorie reprezentacji grup lokalnie zwartych.
Pojecie splotu jest podstawowe dla analizy harmonicznej, ktéra w gruncie rzeczy
polega na badaniu wlasnoéei algebr z mnoZeniem splotowym. Na wstepie podaje si¢
tu ogélna definicje splotu jako operacji mnoZenia funkcjonaléw na przestrzeni funkeji
okre$lonych na poélgrupie, dalej wprowadza sie splot funkeji i miar i bada sie podsta-
wowe jego wlasnoéci. Podaje sie réwniez szereg twierdzen o algebrze miar okreslo-
nych na grupie z mnozeniem splotowym. Najwazniejszym punktem tego rozdzialu
jest dowdd twierdzenia Gelfanda i Raikowa o totalnodei rodziny nieprzywiedlnych
unitarnych reprezentacji dla dowolnej grupy lokalnie zwartej (jakkolwiek nie roz-
wija sie tu dalej teorii tych reprezentacji). Dowd6d tego twierdzenia poprzedzony
jest szeregiem faktéw o reprezentacji symetryecznych algebr Banacha w algebrze
operatoréw przestrzeni Hilberta.

Ostatni rozdzial tego tomu, Charaktery i teoria dwoistodei lokalnie zwartych
grup abelowych, poswiecony jest bardziej dokladnemu opisowi struktury tyeh grup.
W pierwszym paragrafie tego rozdzialu wprowadza sie pojecia charakteru, iransjor-
macji Fouriera-Stieltjesa w algebrze miar na grupie, podaje sie przyklady tych pojec
i ich podstawowe wlasnoéci. Nastepny paragraf zawiera siynne twierdzenie o dwois-
tokei 1, w zwigzku z tym, pewne dalsze wyniki dotyczgece struktury lokalnie zwartych
grup abelowych. Rozdzial koheza paragrafy o bardziej specjalnym charakterze:
pewne wyspecjalizowane twierdzenia o strukturze grup oraz rézne konsekwencje
twierdzenia o dwoistoséei. Dodatek A traktuje o grupach abelowych, B — o przestrze-
niach liniowo-topologicznyeh, a C zawiera wstep do teorii algebr normowanych.

Ksiazke te¢ trudno poréwnywaé z innymi monografiami tego tematu — choéby
dlatego, Ze jest niekompletna i stanowi tylko polow¢ zamierzonej pracy. Jezeli jednak
dzielié keigzki matematyczne na dwie klasy zaliczajac do pierwszej te, kiore podajac
(czesto w telegraficzanym skrdcie) podstawowe fakty staraja sig uwypuklié gléwne
idee teorii traktowanej jako pewna skofczona caloéé, do drugiej zas klasy — mono-
grafie omawiajace bardzo szczegélowo podstawy teorii i dajace duze iloSei faktow
i przykladéw, ale traktujgce teorie ciagle jako jeszcze rozwijajacy sie 1 daleks od za-
konczenia, to ksigzke Hewitta i Rossa zaliczylbym do klasy drugiej.

W. Zelazko

Waclaw Sierpinski, 200 zadasi z elementarnej teorii liczb, Biblio-
teczka Matematyezna tom 17, PZWS, Warszawa 1964, str. 140,

Omawiana ksiazka jest chyba pierwszym tego typu zbiorem zadah w polskiej
literaturze matematycznej (1). Czytelnik znajdzie w niej ponad 200 zadan (whrew

() Warto tu wspomnieé kolekeje S. Lubelskiego, Zadania i twierdzenia z ogél-
nej teorii liczb, Wiadomoéei Matematyezne 34(1932), str. 21-56 oraz 35(1933),
str. 39-113, ktora nie zostala jednakze wydana w formie ksigzkowej (preyp. Kedakcj).



