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Rozdzial 3 zawiera teorie calki w przestrzeniach lokalnie zwartych. Ze wagledu
na role aparatu calkowego w abstrakeyjnej analizie harmonicznej autorzy potrakto-
wali ten temat bardzo starannie i szezegdélowo, a jednoczesnie w sposdéb bardzo skon-
densowany, tak ze rozdzial ten mozna polecié osobom pragngeym szybko i dokladnie
opanowaé podstawy abstrakeyjnej teorii calki. Tytuly paragratow: Przedluzenia
liniowych funkcjonaléw i konstrukeja miary, Przestrzenie Ly, Catkowanie w produktach,
Miary zespolone.

Rozdzial 4 nosi tytul Funkcjonaly niezmiennicze. Poswiecony jest on takim
istotnym dla dalszej teorii pojeciom, jak calka i miara Haara, oraz niezmiennicze
wartodci érednie okreélone na zbiorze wszystkich funkeji ograniczonych (na grupach
i poélgrupach) i na zbiorze funkeji prawie-okresowych.

W rozdziale 5 omawia sie splot i teorie reprezentacji grup lokalnie zwartych.
Pojecie splotu jest podstawowe dla analizy harmonicznej, ktéra w gruncie rzeczy
polega na badaniu wlasnoéei algebr z mnoZeniem splotowym. Na wstepie podaje si¢
tu ogélna definicje splotu jako operacji mnoZenia funkcjonaléw na przestrzeni funkeji
okre$lonych na poélgrupie, dalej wprowadza sie splot funkeji i miar i bada sie podsta-
wowe jego wlasnoéci. Podaje sie réwniez szereg twierdzen o algebrze miar okreslo-
nych na grupie z mnozeniem splotowym. Najwazniejszym punktem tego rozdzialu
jest dowdd twierdzenia Gelfanda i Raikowa o totalnodei rodziny nieprzywiedlnych
unitarnych reprezentacji dla dowolnej grupy lokalnie zwartej (jakkolwiek nie roz-
wija sie tu dalej teorii tych reprezentacji). Dowd6d tego twierdzenia poprzedzony
jest szeregiem faktéw o reprezentacji symetryecznych algebr Banacha w algebrze
operatoréw przestrzeni Hilberta.

Ostatni rozdzial tego tomu, Charaktery i teoria dwoistodei lokalnie zwartych
grup abelowych, poswiecony jest bardziej dokladnemu opisowi struktury tyeh grup.
W pierwszym paragrafie tego rozdzialu wprowadza sie pojecia charakteru, iransjor-
macji Fouriera-Stieltjesa w algebrze miar na grupie, podaje sie przyklady tych pojec
i ich podstawowe wlasnoéci. Nastepny paragraf zawiera siynne twierdzenie o dwois-
tokei 1, w zwigzku z tym, pewne dalsze wyniki dotyczgece struktury lokalnie zwartych
grup abelowych. Rozdzial koheza paragrafy o bardziej specjalnym charakterze:
pewne wyspecjalizowane twierdzenia o strukturze grup oraz rézne konsekwencje
twierdzenia o dwoistoséei. Dodatek A traktuje o grupach abelowych, B — o przestrze-
niach liniowo-topologicznych, a C zawiera wstep do teorii algebr normowanych.

Ksiazke te¢ trudno poréwnywaé z innymi monografiami tego tematu — choéby
dlatego, Ze jest niekompletna i stanowi tylko polow¢ zamierzonej pracy. Jezeli jednak
dzielié keigzki matematyczne na dwie klasy zaliczajac do pierwszej te, kiore podajac
(czesto w telegraficzanym skrdcie) podstawowe fakty staraja sig uwypuklié gléwne
idee teorii traktowanej jako pewna skofczona caloéé, do drugiej zas klasy — mono-
grafie omawiajace bardzo szczegélowo podstawy teorii i dajace duze iloSei faktow
i przykladéw, ale traktujgce teorie ciagle jako jeszcze rozwijajacy sie 1 daleks od za-
konczenia, to ksigzke Hewitta i Rossa zaliczylbym do klasy drugiej.

W. Zelazko

Waclaw Sierpinski, 200 zadasi z elementarnej teorii liczb, Biblio-
teczka Matematyezna tom 17, PZWS, Warszawa 1964, str. 140,

Omawiana ksiazka jest chyba pierwszym tego typu zbiorem zadah w polskiej
literaturze matematyecznej (). Czytelnik znajdzie w niej ponad 200 zadan (whrew

() Warto tu wspomnieé kolekeje S. Lubelskiego, Zadania i twierdzenia z ogél-
nej teorii liczb, Wiadomoéei Matematyezne 34(1932), str. 21-56 oraz 35(1933),
str. 39-113, ktora nie zostala jednakze wydana w formie ksigzkowej (preyp. Kedakcj).
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tytulowi, jako Ze niektdére zadania sa numerowane przy uzycin indekséw, np. za-
danie 122°) zgrupowanych zgodnie z tematyka w szefciu czeSciach:
I. Podzielno&é liezb,
1I. Liczby wzglednie pierwsze,
III. Postepy arytmetyczne,
IV. Liczby pierwsze i liczby zlozone,
V. Réwnania diofantyczne,
' VI, Réine.

Dobér zadan jest bardzo interesujgcy — wiele z nich wigZe sie z pracami profe-
sora Sierpinskiego i jego uczniéw. Sa w zbiorze zadania bardzo latwe, ale nie brak
i trudnych — niektére z nich byly nawet tematami praec naukowych, jak np. za-
danie 108, w ktérym chodzi o pokazanie, ze istnieje nieskoficzenie wiele liczb natu-
ralnych k, takich ze liczby k2™+ 1 sa zloZone przy kazdym = naturalnym, czy za-
danie 109, ktére zostalo po raz pierwszy rozwigzane przez P. Erdosa.

Rozwigzania zadafh zajmujg sporo miejsca — sg one przeprowadzone ba.rdm
dokladnie, a przy tym obfituja w komentarze dotyczace mozliwych uogélnien oraz
nierozstrzygnietych probleméw zwiazanych z danym zadaniem.

W zwigzku z uwagg do zadania 148% warto dodaé, zZe ostatnio R. L. Graham
udowodnil, ze kazda liczba wymierna w lezaca w jednym z przedzialow (0, %rrz-—- 1),
(5 2% %nz) da sie przedstawié¢ jako suma odwrotnosei kwadratéw réznych liczb natu-
ralnych, a inne liczby wymierne tak sie przedstawié nie dadza. (Proceedings of the
London Math. Soc. 19(1964), str. 193-207). Do zadania 175 warto dodaé, Ze ostat-
nio udowodniono (Oswald Wyler, American Math. Monthly 71(1964), str. 220-222,
a takze J. H. E. Cobn), ze tylko wyrazy u,, u; i %,, ciagu Fibonacciego sg kwadrata-
mi. Wreszcie dodam, ze R. Bowen (American Math. Monthly 71(1964), str. 175-176)
udowodnil, ze dla kaidego naturalnego a istnieje nieskonczenie wiele naturalnych &,
takich ze dla wszystkich naturalnych = liezby ka™ -+ 1 sa zloZzone, co wigze sig z za-
cytowanym wyzej zadaniem 108.

Ksigzka zostala wydana przez PZWS w serii ,,Blbhoteczka matematyczna
PZWS i czasopisma »Matematyka«, ale to wecale nie znaczy, ze jest adresowana wy-
lacznie do nauczyecieli. Kazdy milosnik teorii liczb odniesie duza korzy&é z przestu-
diowania niniejszego zbioru. Moze on z powodzeniem byé uiyty jako material do
pracy kolka matematycznego w szkole éredniej, a takze studenckich kél naukowych.

Usterek nie spostrzeglem — tyle moze, Ze W rozwigzaniu zadania 16® korzysta
gig z twierdzenia udowodnionego w uwadze do rozwiazania zadania 16°, a zatem to
ostatnie zadanie powinno byé umieszczone przed zadaniem 16% Odnotuje wreszcie
par¢ omylek drukarskich: na stronie 65,, zamiast 1858 powinno byé 1958, na stronie
764 zamiast 226"*2 powinno byé 22742 (114 tej stromie druk poteg pietrowych jest
bardzo kiepski — réznice miedzy pietrami sa minimalne), wreszcie na stronie 13718
i w skorowidzu nazwisk zamiast Segé powinno byé oezywiscie Szego.

Wladystaw Narkiewicz

Gabor Sz4sz, Introduction to lattice theory. Third revised and enlar-
ged edition, Akadémiai Kiad6, Budapest 1963, str. 229.

Teoria struktur — jak pisze autor we wstepie — znalazla interesujace zasto-
sowania w réznych dzialach matematyki i fizyki teoretycznej, np. w logice mate-
matycznej, geometrii rzutowej i afinicznej, w teorii miary, w topologii, w mechanice
kwantowej i falowej, w teorii wzglednosei. Przyklady niektérych zastosowan autor
przedstawia w odpowiednich rozdzialach ksiazki.



