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tytulowi, jako Ze niektdére zadania sa numerowane przy uzycin indekséw, np. za-
danie 122°) zgrupowanych zgodnie z tematyka w szefciu czeSciach:
I. Podzielno&é liezb,
1I. Liczby wzglednie pierwsze,
III. Postepy arytmetyczne,
IV. Liczby pierwsze i liczby zlozone,
V. Réwnania diofantyczne,
' VI, Réine.

Dobér zadan jest bardzo interesujgcy — wiele z nich wigZe sie z pracami profe-
sora Sierpinskiego i jego uczniéw. Sa w zbiorze zadania bardzo latwe, ale nie brak
i trudnych — niektére z nich byly nawet tematami praec naukowych, jak np. za-
danie 108, w ktérym chodzi o pokazanie, ze istnieje nieskoficzenie wiele liczb natu-
ralnych k, takich ze liczby k2™+ 1 sa zloZone przy kazdym = naturalnym, czy za-
danie 109, ktére zostalo po raz pierwszy rozwigzane przez P. Erdosa.

Rozwigzania zadafh zajmujg sporo miejsca — sg one przeprowadzone ba.rdm
dokladnie, a przy tym obfituja w komentarze dotyczace mozliwych uogélnien oraz
nierozstrzygnietych probleméw zwiazanych z danym zadaniem.

W zwigzku z uwagg do zadania 148% warto dodaé, zZe ostatnio R. L. Graham
udowodnil, ze kazda liczba wymierna w lezaca w jednym z przedzialow (0, %rrz-—- 1),
(5 2% %nz) da sie przedstawié¢ jako suma odwrotnosei kwadratéw réznych liczb natu-
ralnych, a inne liczby wymierne tak sie przedstawié nie dadza. (Proceedings of the
London Math. Soc. 19(1964), str. 193-207). Do zadania 175 warto dodaé, Ze ostat-
nio udowodniono (Oswald Wyler, American Math. Monthly 71(1964), str. 220-222,
a takze J. H. E. Cobn), ze tylko wyrazy u,, u; i %,, ciagu Fibonacciego sg kwadrata-
mi. Wreszcie dodam, ze R. Bowen (American Math. Monthly 71(1964), str. 175-176)
udowodnil, ze dla kaidego naturalnego a istnieje nieskonczenie wiele naturalnych &,
takich ze dla wszystkich naturalnych = liezby ka™ -+ 1 sa zloZzone, co wigze sig z za-
cytowanym wyzej zadaniem 108.

Ksigzka zostala wydana przez PZWS w serii ,,Blbhoteczka matematyczna
PZWS i czasopisma »Matematyka«, ale to wecale nie znaczy, ze jest adresowana wy-
lacznie do nauczyecieli. Kazdy milosnik teorii liczb odniesie duza korzy&é z przestu-
diowania niniejszego zbioru. Moze on z powodzeniem byé uiyty jako material do
pracy kolka matematycznego w szkole éredniej, a takze studenckich kél naukowych.

Usterek nie spostrzeglem — tyle moze, Ze W rozwigzaniu zadania 16® korzysta
gig z twierdzenia udowodnionego w uwadze do rozwiazania zadania 16°, a zatem to
ostatnie zadanie powinno byé umieszczone przed zadaniem 16% Odnotuje wreszcie
par¢ omylek drukarskich: na stronie 65,, zamiast 1858 powinno byé 1958, na stronie
764 zamiast 226"*2 powinno byé 22742 (114 tej stromie druk poteg pietrowych jest
bardzo kiepski — réznice miedzy pietrami sa minimalne), wreszcie na stronie 13718
i w skorowidzu nazwisk zamiast Segé powinno byé oezywiscie Szego.

Wladystaw Narkiewicz

Gabor Sz4sz, Introduction to lattice theory. Third revised and enlar-
ged edition, Akadémiai Kiad6, Budapest 1963, str. 229.

Teoria struktur — jak pisze autor we wstepie — znalazla interesujace zasto-
sowania w réznych dzialach matematyki i fizyki teoretycznej, np. w logice mate-
matycznej, geometrii rzutowej i afinicznej, w teorii miary, w topologii, w mechanice
kwantowej i falowej, w teorii wzglednosei. Przyklady niektérych zastosowan autor
przedstawia w odpowiednich rozdzialach ksiazki.
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Podstawowa monografia tej teorii jest Latlice theory G. Birkhoffa wydana po
raz pierwszy kilkanadcie lat temu. Szybki rozwdj teorii struktur w ostatnich czasach
stworzyl potrzebe nowego monograficznego opracowania. Intreduction... jest moim
zdaniem, mimo skromnego tytulu, doskonalym wuzupelnieniem dziela Birkhoffa:
zawiera bardzo duza — starannie dobrana — cze$é obecnego dorobku matematyki
w tej dziedzinie. Warto w tym miejseu zauwazyé, ze wigkszo§é spoéréd 232 cyto-
wanych publikaecji ma péZniejsza date niz pierwsze wydanie dziela Birkhoffa.

Stowo ,Introduction™ znalazlo si¢ w tytule chyba tylko dlatego, ze ksiazka —
szezegdlnie jej pierwsze rozdzialy — jest pisana z wyraznie widoczna dbaloéeia o to,
aby byla rozumiana réwniez przez poczatkujacych i studentéw. Temu celowi stuza
bardzo dobrze — poza jasnym precyzyjnym tekstem — liczne diagramy, przykiady
i éwiczenia: kazdy rozdziat konezy sie serig 20-30 zadan o réznym stopniu trudnosei,
wskazéwki do trudniejszych autor umiesecil na koncu ksigzki.

Rozdzial I podwiecony jest wprowadzeniu takich pojeé, jak zbiér czeSciowo
uporzadkowany, diagram, laficuch, element minimalny, element maksymalny, zbiér
ograniczony, kres gorny, kres dolny.

W rozdziale II eczytelnik znajdzie ogdlna koncepcje algebry (abstrakeyjnej)
i homomorfizmu, uklad aksjomatéw struktury, dowodd niezaleinosei tych aksjo-
matéw; definicje i niektére wlasnosei semistruktury, podstruktury, uzupelnienia, re-
latywnego uzupelnienia, pseudouzupelnienia oraz zasade dualnodei.

Rozdzial III podwiecony jest strukturom z dziataniami nieskoficzonymi: W roz-
dziale tym dowodzi si¢ np., ze struktura podalgebr danej algebry jest zupelna (ze
wzgledu na relacje inkluzji), ze struktura elementéw domknigtych (ze wzgledu na
ustalona relacje domkniecia) danej struktury zupelnej jest jej podstrukfura zupelna.
Wprowadzenie pojecia zbioru skierowanego pozwala autorowi w naturalny sposéb
okreéli¢ topologie w danej strukturze zupelnej: w wyniku otrzymuje przestrzen to-
pologiczng T,.

Rozdzial IV rozpoczyna sie ukladem aksjomatéw struktury dystrybutywnej
i jej elementarnymi wlasnofciami. Nastepnie autor uogélnia pojecie dystrybutyw-
noéci na przypadek dzialan nieskonezonych i wykazuje, ze kazda zupelna struktura
zbioréw jest ,zupelmie” (completely) dystrybutywna. Naturalnym uogdlnieniem
struktury dystrybutywnej jest struktura modularna. Strukturom tym poswiecona jest
druga czesé rozdzialu IV i caly rozdzial V.

Szezegdlnie duzo miejsca zajmuje dyskusja struktur modularnyeh o lokalnie
skonczonej dlugosei, struktur metryeznych i quasi-metrycznych. Autor wykazuje
np., ze z kazdej struktury metrycznej (quasi-metrycznej) mozna zbudowaé przestrzen
metryczna (quasi-metryezna). Rozdzial koficzg zastosowania strukiur medularnych
do teorii przestrzeni rzutowych.

Rozdzial VI zawiera elementarne wiadomosei o algebrach Boole’a. Autor ogra-
niczyl zakres tego rozdzialu do kilku zaledwie twierdzen: prawa de Morgana, twier-
dzenia o nieskonczonej dystrybutywnosei algebr zupelnych, o ,zupelnej” (complete)
dystrybutywnoéci algebr zupelnych atomowych, o relacji miedzy algebrami i pierscie-
niami Boole’a, o algebrze relacji i o algebrze zdan. Rozdzial kohezy twierdzenie
Carathéodory’ego o tym, Ze zbi6ér elementéw mierzalnych danej algebry Boole’a jest
Jej podalgebra.

W rozdziale VII autor rozwaza struktury Birkhoffa i, ogolniej, struktury semi-
modularne, i ich zastosowania. Pokazuje np., Ze zbiér relacji réwnowaznosci defi-
niowalnych w danej strukturze, czesciowo uporzadkowany za pomoca relacji impli-
kaeji, jest struktury zupelna semimodularng. Ponadto czytelnik znajdzie w tym roz-
dziale definicje i kilka wlasnoéei zaleznosei i niezaleznoéei liniowej elementéw struk-
tury semimodularnej.
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Rozdzial VIII zawiera elementarne wiadomosei o idealach, wlasnoéei struktury
utworzonej ze wszystkich idealéw struktury danej, podstawowe twierdzenie o roz-
dzielaniu réznych elementéw struktury dystrybutywnej przez idealy pierwsze i twier-
dzenie Birkhoffa o reprezentacji struktur dystrybutywnych.

Rozdzial IX poswigeony jest strukturom kongruencji okreflonych na danej
algebrze (na danej strukturze) oraz zwigzkom miedzy idealami i relacjami kongruencji
w szezegblnym przypadku struktury dystrybutywnej.

W rozdziale X autor przedstawia kilka twierdzen o sumach prostych algebr
i struktur oraz wlasnoéci podstruktury elementéw neutralnych i podstruktury ele-
mentéw centralnych struktury danej. 7Z tych ostatnich wlasnodei wynika latwo,
ze podstruktura elementéw centralnych struktury majacej kres dolny i kres gérny
jest algebra Boole’a. Szkoda, Ze autor tego nie zauwaZyl.

Powyzszy przeglad nie jest oczywiscie kompletny, odpowiada jednak — jak
sadze — na pytanie, jakich treSci moze si¢ w tej ksigice spodziewaé przyszly czy-
telnik.

Recenzje musze¢ niestety zakonezyé krytyka bledéw redakeyjnych. ,Trzecie
poprawione i rozszerzone wydanie” Iniroduction... nie jest od nich wolne. Oto lista
wazniejszych sposréd zauwazonych: .

1) str. 13-14: autor definiuje: piszemy x,Dx,, jesli prawdq jest ze @ (w,, x,),
a zaraz na nastepnej stronie pisze: ,if @y Pr, holds”. Stowo ,holds” jest zbedne.

2) str. 21,: definicja dlugosei zbioru ezedciowo uporzadkowanego niepoprawna,

3) str. 31%: antor pisze: ,by a subalgebra ... we mean all non-empty subsets...”

4) str. 44, 5: jest ,sublattice” powinno by¢ ,semilattice”,

5) str. 4518: jest m ~ & = z powinno byé m ~x = m,

6) str. 6616: jest ae powinno byé a <,

7) str. 9315: jest H powinno byé {(H>,

8) str. 1251%: jest [178] powinno byé [180],

9) str. 19415: wzoér niezrozumialy na skutek usterek zecerskich,

10) str. 217: publikacja [38] nie ma daty wydania,

11) str. 228: definicji pojecia ,ring of sets” nie ma na stronie 83, jak suge-
ruje indeks.

Usterki tego rodzaju utrudniajg nieco czytanie, nie przeslaniaja jednak istot-
nych wartodei ksigzki, o ktérych pisalem na poczatku recenzji.

Tadeusz Traczyk

Wiadyslaw Slebodzinski, Formes extérieures et leurs applications,
vol. II, Monografie Matematyczne tom 40, Panstwowe Wydawnictwo
Naukowe, Warszawa 1963, str. 271.

Omawiana ksigzka jest drugim tomem monografii poswieconej teorii i zasto-
sowaniom form zewnegtrznych. Tom pierwszy, do ktérego autor czesto sie odwoluje,
zawiera algebr¢ form zewnetrznych. Omawiany tom drugi poswiecony jest formom
rozniczkowym i ich zastosowanin w teorii grup Liego, koneksji i niezmiennikéw
calkowyeh. Material ten wylozony jest w siedmiu rozdzialach.

Rozwazania dwéch pierwszych rozdzialéw prowadzone sy lokalnie w przestrze-
ni R®. W rozdziale I, po definicji formy rézniczkowej, oméwione sy dzialania alge-
braiczne 1 rézniczkowe na formach oraz ich wlasnodci (m. in. twierdzenie Poinca-



