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R. Jagre (Lo6dZ)

O sztywnych podzialach odcinka <0,1)

Oznaczmy przez 2 zbidr wszystkich ciagoéw liczb z przedziatu <0, 1).
Jezeli & = {w,}e2, to liezby w,,,,..., ¥, Wyznaczaja pewien podzial
P,(§) odeinka (0,1)>. Oznaczmy frednice tego podzialu przez 4,(&).
Wykazemy, ze
(1) inflimsupnd, (&) = 1/log2.

e N—roo

Niech & = {®,} e i niech

limsupnd,(§) = a < co.

Tl 0O

Wezmy dowolne ¢ > 0. Istnieje n,(e) takie, ze

) Am < 250

dla n = ny(e).

Oznaczmy przez m{™ ilogé odeinkéw I§? podzialu P,(&) spelniajacych
nieréwnogdei

a-te
nti+1
gdzie |I| oznacza dilugodé odeinka I. Z nieré6wnosei (2) i (3) wynika, ze
gdy n = my(e), wowezas

a+te

(8) n+1

<11}¢n)[ < (t=0,1,...,n),

v

dm® <r+1 (2=0,1,...,n);

i=0
stad
() 1= Yl <@te) Y
k i=0 n+%
Poniewaz

: 51
lim Z - = log2,
N—00 1=t n"‘_“
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wiec przechodzae w nieréwnofei (4) do granicy przy n — co, a nastep-
nie przy ¢ — 0, otrzymamy
a = 1[log2. "

Ze wzgledu na dowolnosé rozwazanego ciggu & wynika stad, ze

(5) inflimsupnd, (&) = 1/log2.

£e2 N0

Niech teraz bedzie 6 > 0. Istnieje takie n,(9d), ze

1 1
T + ... —1—%— >log2—46 dla  n = n,(d).
Istnieja wige liezby @y, ..., 2, _, nalezace do przedzialu <0,1) i dzie-

lace ten przedzial na n, odeinkéw I{0~? spelniajaeych nieréwnosei
[Ig D) < (log2—8) " (ne+k) (k=1,2,...,mn).

Za x,, przyjmijmy taka liczbe, ktéra dzieli odcinek I{"Y) na dwa od-
cinki speliajgce nieréwnosei

1I') < (log2—6)""/(2ne+1),  |I"] < (log2—0)7"/(2ne+2).
Jest to mozliwe, poniewaz

1 - 1 4 1
n+1 =~ 2n+1 on+4+2"

Otrzymamy w ten sposéb podzial odecinka <(0,1)> na przedziaty Iy'¢
(k=1,2,...,n,+1) spelniajace nier6wnosei

1§ < (log2—6)"(ne+14+%k) (k=1,2,...,me+1).

Za liczbe @, ., przyjmijmy taka liczbe, ktéra dzieli odcinek I{" na dwa
odcinki spelmiajace nieréwnodei

I7*] < (log2—0)""/(2n,+3),  |I™| < (log2—06)7"/(2n,+4),

otrzymujac w ten sposéb podzial odcinka <0,1> na przedzialy I{*"
speliajace nieréwnosei

L] < (1og2—8)""f(me+-2+K) (K =1,2,...,n+2).

Postepujac w analogiczny sposdb, okre§lamy indukeyjnie liezby =, dla
n >mny+1 tak, by liezby «,,...,, dawaly podzial odcinka <0,1> na
przedziaty 1" spehiajace nieréwnosci

I < (log2—68)Y(n+1+k) (k=1,2,...,n+1).
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Otrzymamy w ten sposéb eiag & = {x,}, dla ktoérego
' limsupnd, (&) < (log2—8)~%.

Ze wzgledu na dowolno§é liezby 6 otrzymujemy
inflimsupnd, (&) < 1/log2,

g2 N—o0

co wraz z nierdwnofecia (5) daje (1).



	aa_139
	aa_140
	aa_141

