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A. Renyi, Wahrscheinlichkeitsrechnung, Deutscher Verlag der Wis-
senschaften, Berlin 1962, str. 547.

Omawiana ksiazka przeznaczona jest — wedlug sléw autora — jako podrecz-
pik do nauki rachunku prawdopodobiefistwa. Jest to zmieniona wersja podrecznika,
ktory w roku 1954 ukazal sie w Budapeszecie w jezyku wegierskim. Jak pisze autor
w przedmowie, od eczytelnika nie wymaga sie Zadnej znajomokei rachunku prawdo-
podobienstwa, potrzebne sa natomiast pewna dojrzalo§é matematyczna i znajomo$é
analizy oraz teorii funkeji rzeczywistych i analityeznych. Celem ksiazki ma byé do-
starczenie czytelnikowi takiego zasobu wiadomoéei z rachunku prawdopodobiefistwa,
zeby mogl samodzielnie studiowaé prace monograficzne, dotyczace wybranych za-
gadnien specjalnych. Nalezy powiedzieé, ze uwazny i sumienny czytelnik ksiagzki
cel ten osiagnie.

Zawartosé ksiazki zilustruje najlepiej spis rozdzialéw: 1. Algebra zdarzen,
2. Prawdopodobienstwo, 3. Dyskretne zmienne losowe, 4. Ogdlne zmienne losowe,
5. Dalsze wiadomo#ei o zmiennyeh losowych, 6. Funkeje charakterystyczne, 7. Prawa
wielkich liczb, i 8. T'wierdzenia o rozkladach graniecznych w rachunku prawdopodo-
biefistwa. Ponadto ksiazka zawiera 50-kilkustronicowy dodatek o teorii informacji,
kilka tablic oraz spis eytowanej literatury, obejmujacy 297 pozycji (w tym 47 prac
autora ksiazki).

Jak widaé ze spisu treSci, ksizzka nie zawiera proceséw stochastycznych ani
statystyki matematycznej. Autor wylaczyl je z obecnej wersji (w wydaniu wegierskim
poswigeil tym zagadnieniom po jednym rozdziale), gdyZ sadzi, ze kazda z tych galezi
matematyki wymaga oddzielnego ksiazkowego opracowania.

Przeglad tytuléw rozdzialéw nie odzwierciedla jednak istotnych zalet ksigzki,
gdyz sprawia wrazenie, ze mamy do czynienia z jeszcze jednym z wielu podreczni-
kéw rachunku prawdopodobiefistwa, niczym sie nie wyrézniajacym. Tymeczasem
w mojej opinii podrecznik ten jest dzielem, zajmujacym na pewno jedno z pierwszych
miejse wérdd ezolowych publikacji tego rodzaju na Swiecie. Wyklad jest prosty, jasny
i zwiezly, napisany krétko i nowoczesnie z uwypukleniem najwazniejszych idei. No-
woczesnofé ksigzki polega na tym, Ze przy zachowaniu wysokiego poziomu teore-
tycznego podaje prawdziwe bogactwo ciekawych i realnych przykladéw i zastosowan.
Kazdy rozdzial zakofczony jest ponadto zbiorem éwiczen i zadan, ktérych stopien
trudnoéei jest réznoraki. Jako éwiczenia pojawiaja sie czasem uogdlnienia twierdzen,
udowodnionych w tekscie, albo tez ogdélniejsze ujecie jakiegos pojecia (np. rozklady
typu Pearsona), albo wreszcie zadania wikazujgce zastosowanie dopiero co poznanych
metod teoretyeznych.

Wiele materialéw, zawartych w ksiazce, zostalo opublikowanyeh po raz pierw-
szy w formie podrecznikowej. Dotyczy to np. teorii (Renyi'ego) warunkowych prze-
strzeni probabilistycznyeh, rozwinigtej w rozdziale 5. Réwniez inne rozdzialy za-
wieraja wiele informacji, nie spotykanych na ogél w standardowych podreeznikach
rachunku prawdopodobienstwa. A oto kilka przykladéw: W rozdziale 6 (funkcje
charakterystyczne) obok twierdzenia DBernsztejna znajdujemy takze twierdzenie
Cramera, twierdzenie Linnika-Zingera, twierdzenie Skitowicza, ktére dotyczi po-
krewnych zagaduien (1). W rozdziale 8 oméwione jest nie tylko centralne twierdzenie
graniczne, lecz takze twierdzenia graniczne dla pewnych ciggéw zmiennych losowych

(1) Ciekawostka tego rozdzialu jest §9, traktujacy o funkcjach charaktery-
stycznych dla rozkladéw prawdopodobienstw, okreslonych na warunkowych prze-
strzeniach probabilistycznych. Role te spelniaja dystrybucje w sensie Mikusinskiego.
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stabo zaleznych, dla sum zmiennych losowych, w ktorych liczba skladnikéw jest lo-
sowa, oraz twierdzenia graniczne dla prébek uporzadkowanych i dla rozkiadéw em-
pirycznych.

Réwniez dodatek o teorii informacji, zawierajacy gléwnie dyskusje pojecia
informacji (ilofci informacji, entropii), napisany jest ciekawie. Nalezy zalowaé, Ze
autor wylaezyl z ksigzki podobne opracowania o procesach stochastycznych i o sta-
tystyce matematycznej; dalyby one czytelnikowi dobre wprowadzenie do tych dziedzin.

Warto moze wspomnieé, ze ksigzka jest dobrym przewodnikiem po literatu-
rze. Chociaz jest pomyslana jako podreeznik dla studentéw, to z powodzeniem beda
z niej korzystali i ci, ktorzy juz dawno zapoznali si¢ z podstawami rachunku prawdo-
podobienstwa, a nawet pracownicy zajmujacy sie naukowo rachunkiem prawdo-
podobienstwa.

Wydawnictwo przyezynilo sie starannym wydaniem i jeszeze staranniejsza
korekta do podniesienia wartofei ksiazki.

Jerzy Kucharezyk

Zenon Moszner, O mierzeniu w matematyce, Panstwowe Zaklady
Wydawnictw Szkolnych, Warszawa 1961, str.143.

Pomimo niewatpliwie udanego ujecia trefci z mysla o nauczycielu jako czytel-
niku, w trakeie przegladania ksigzki trafia sie na pewne ujecia, z ktérymi trudno
sig zgodzié i ktére w konsekwencji prowadza do paradeksalnych sformulowan. Tres-
cig rozdzialu I jest wprowadzenie pojecia miary i tu wlasnie pojawiaja sie sformulo-
wania, ktére w dalszym ciagu powoduja ,,zaburzenia” ogélnie przyjetych norm.
Zaczyna sie od tego, Ze autor wprowadza pojecie skoficzonej addytywnosei jako
addytywno$ci przy rozlacznofei wnetrz zbioréw, natomiast to, co zazwyeczaj jest
nazywane skonczong addytywnofeig miary, autor nazywa slaba addytywnoscia.
Konsekwencja tego jest nastepujace sformulowanie pojawiajace sig w rozdziale V:
»Miara Lebesgue’a nie jest jednak rozszerzeniem miary Jordana, nie jest bowiem addy-
tywna, w przyjetym w rozdziale I sensie, w ciele zbioréw mierzalnych (L)”. Dalej
autor stwierdza, ze miara Lebesgue’a jest przeliczalnie addytywna (w ogolnie przy-
jetym sensie) i konkluduje: ,,Wynika..., ze miara Lebesgue’'a jest funkeja slabo
addytywna w sensie wprewadzonym w rozdziale I, § 6. Bylaby wige ona miary, gdyby
od miary wymagaé tylko slabej addytywnosei”. Kazdy, kto jest zaznajomiony z teorig
miary, widzi niemozliwosé zaakceptowania definicji, ktére prowadzy do takich sfor-
mulowan.

Autor ogranicza si¢ do rozpatrywania miar niezmienniezych ze wzgledu na ruchy
w przestrzeni i w zwiazku z tym weigga niezmienniczo&é do definicji miary.

O ile ograniczenie sig do miar niezmienniczych jest zrozumiale jako uzaleinione
od intencji autora, to nie mozna wybaczyé autorowi niewspomnienia o fakcie, ze
miary bez pojgcia niezmienniczofei stanowia niezwykle wazne pojecie w matematyce
i wiele miejsca podwicca si¢ ich badaniu oraz ich zastosowaniom (rachunek prawdo-
podobienstwa).

Zdaniem recenzenta wprowadzanie specjalnej abstrakeyjnej operacji doda-
wania zbioréw ,,®" jest zbyteczne, poniewai korzysé przy uiywaniu tego pojecia
w trakeie ksigzki jest zdecydowanie mniejsza od szkody, ktora sie wyrzqdza czytelni-
kowi zmuszajac go do przyswojenia abstrakeyjnego pojecia, z ktorego rzadko bedzie
korzystal w przyszlodci. Troche dziwne wrazenie wywoluje niekonwencjonalne ozna-
czanie punktéw duzymi, a zbioréw malymi literami. Calosé rozdzialu pierwszego



