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stabo zaleznych, dla sum zmiennych losowych, w ktorych liczba skladnikéw jest lo-
sowa, oraz twierdzenia graniczne dla prébek uporzadkowanych i dla rozkiadéw em-
pirycznych.

Réwniez dodatek o teorii informacji, zawierajacy gléwnie dyskusje pojecia
informacji (ilofci informacji, entropii), napisany jest ciekawie. Nalezy zalowaé, Ze
autor wylaezyl z ksigzki podobne opracowania o procesach stochastycznych i o sta-
tystyce matematycznej; dalyby one czytelnikowi dobre wprowadzenie do tych dziedzin.

Warto moze wspomnieé, ze ksigzka jest dobrym przewodnikiem po literatu-
rze. Chociaz jest pomyslana jako podreeznik dla studentéw, to z powodzeniem beda
z niej korzystali i ci, ktorzy juz dawno zapoznali si¢ z podstawami rachunku prawdo-
podobienstwa, a nawet pracownicy zajmujacy sie naukowo rachunkiem prawdo-
podobienstwa.

Wydawnictwo przyezynilo sie starannym wydaniem i jeszeze staranniejsza
korekta do podniesienia wartofei ksiazki.

Jerzy Kucharezyk

Zenon Moszner, O mierzeniu w matematyce, Panstwowe Zaklady
Wydawnictw Szkolnych, Warszawa 1961, str.143.

Pomimo niewatpliwie udanego ujecia trefci z mysla o nauczycielu jako czytel-
niku, w trakeie przegladania ksigzki trafia sie na pewne ujecia, z ktérymi trudno
sig zgodzié i ktére w konsekwencji prowadza do paradeksalnych sformulowan. Tres-
cig rozdzialu I jest wprowadzenie pojecia miary i tu wlasnie pojawiaja sie sformulo-
wania, ktére w dalszym ciagu powoduja ,,zaburzenia” ogélnie przyjetych norm.
Zaczyna sie od tego, Ze autor wprowadza pojecie skoficzonej addytywnosei jako
addytywno$ci przy rozlacznofei wnetrz zbioréw, natomiast to, co zazwyeczaj jest
nazywane skonczong addytywnofeig miary, autor nazywa slaba addytywnoscia.
Konsekwencja tego jest nastepujace sformulowanie pojawiajace sig w rozdziale V:
»Miara Lebesgue’a nie jest jednak rozszerzeniem miary Jordana, nie jest bowiem addy-
tywna, w przyjetym w rozdziale I sensie, w ciele zbioréw mierzalnych (L)”. Dalej
autor stwierdza, ze miara Lebesgue’a jest przeliczalnie addytywna (w ogolnie przy-
jetym sensie) i konkluduje: ,,Wynika..., ze miara Lebesgue’'a jest funkeja slabo
addytywna w sensie wprewadzonym w rozdziale I, § 6. Bylaby wige ona miary, gdyby
od miary wymagaé tylko slabej addytywnosei”. Kazdy, kto jest zaznajomiony z teorig
miary, widzi niemozliwosé zaakceptowania definicji, ktére prowadzy do takich sfor-
mulowan.

Autor ogranicza si¢ do rozpatrywania miar niezmienniezych ze wzgledu na ruchy
w przestrzeni i w zwiazku z tym weigga niezmienniczo&é do definicji miary.

O ile ograniczenie sig do miar niezmienniczych jest zrozumiale jako uzaleinione
od intencji autora, to nie mozna wybaczyé autorowi niewspomnienia o fakcie, ze
miary bez pojgcia niezmienniczofei stanowia niezwykle wazne pojecie w matematyce
i wiele miejsca podwicca si¢ ich badaniu oraz ich zastosowaniom (rachunek prawdo-
podobienstwa).

Zdaniem recenzenta wprowadzanie specjalnej abstrakeyjnej operacji doda-
wania zbioréw ,,®" jest zbyteczne, poniewai korzysé przy uiywaniu tego pojecia
w trakeie ksigzki jest zdecydowanie mniejsza od szkody, ktora sie wyrzqdza czytelni-
kowi zmuszajac go do przyswojenia abstrakeyjnego pojecia, z ktorego rzadko bedzie
korzystal w przyszlodci. Troche dziwne wrazenie wywoluje niekonwencjonalne ozna-
czanie punktéw duzymi, a zbioréw malymi literami. Calosé rozdzialu pierwszego
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cechuje dosyé dobre wyczucie preeyzji, a mankamenty wynikajg z intencji aufora
pozostawania jak najblizej ,,szkolnej” geometrii oraz przemdwienia do intuicji czy-
telnika majacego ,,szkolna” odmiane wyobrazania sobie matematyki.

Rozdziat 1T omawia zagadnienie wyznaczania dlugodei odeinka, co oczywiScie
nie moze prowadzié do jakichkolwiek nieporozumieni. W rozdziale III autor znowu
zrywa z konwencja przy definicji figury elementarnej (por. Sikorski, Funkeje rze-
czywiste, I, Warszawa 1958) nazywajac figurg elementarng wielo§cian w sensie sumy
mnogogciowej simplekséw odpowiedniego kompleksu geometrycznego. Rozdzial IV
bada miare Jordana, ktéra jest gléwnym przykladem miary w sensie definieji roz-
dzialu I. Rozdzial V nawiazuje w niefortunny sposéb do ogoélnej teorii miary, o czym
byla juz mowa na poeczatku recenzji. Rozdzial VI traktuje interesujaco o zagadnieniu
dlugoéei, a ostatni rozdzial VII o polu powierzchni.

Podsumowujae, gdyby nie zdecydowanie nieudana Zzonglerka definicjami,
ksigzka stanowilaby bardzo udang pozyeje w swojej klasie.

Wojciech Slowikowski

Problémes de mesure, Monographies de I’Enseignement mathématique
N°10, Institut de Mathématiques, Genéve; Association des Professeurs
de Mathématiques de 1’Enseignement Public, Paris, str. 87.

Zbiér piecin artykuléw, z ktéryeh tylko pierwsze trzy podwiecone sa teorii
miary. Wezystkie stanowia tresé odezytéw dla naueczycieli, wygloszonych w Insty-
tucie Poincarégo w roku akademickim 1957/58 staraniem Francuskiego Towarzystwa
Matematyeznego i Stowarzyszenia nauczycieli Matematyki Szkét Publieznych.

Artykul pierwszy, Objeloéé wielodciandw, pidéra I. Cartana, zawiera pelny wy-
kiad teorii miary Jordana. Matematyk dzisiejszy do&é rzadko posluguje sie miara
Jordana, a i pod wzgledem dydaktyeznym traei ona swoja wazno§é, przynajmniej
w &wietle nowych programéw kursu analizy, ale moze wlaénie dlatego dobrze jest
odnotowaé taka pozycje w literaturze, gdzie mozna znaleié wszystko o tej mierze,
np. rzadko dowodzone twierdzenie orzekajace, ze kaidy zbiér ograniczony i wy-
pukly jest mierzalny w sensie Jordana, albo tez twierdzenie typu Fubiniego dla miary
Jordana. Bada si¢ tu takie wplyw transformacji liniowej na miare zbioru.

Artykul J. Dixmiera Miara kqtéw ma byé wedlug stéw wstepnych autora ,,ab-
strakeyjny, a wiec mozliwie jak najnudniejszy”’. Katy rozumiane sg jako obroty plasz-
czyzny, a obrotom przyporzadkowuje sie izomorficznie liczby zespolone o module 1.
Miara katéw jest wieloznaczna: miara mozna nazwaé kazdy element przeciwobrazu
tego kata przez homomorfizm y(x) = ¢ grupy liczb rzeczywistyeh na grupe obro-
tow plaszezyzny. Zaklada si¢ znajomodé funkeji wykladniczej w dziedzinie zespo-
lonej, a takie pewnych pojeé topologicznych (spéjnosé).

Artykul A. Revuza Teoria calki jest najdluzszy i ze wzgledu na bourbakistow-
sky mnogoké oznaczen i drobiazgowofé terminologii, najtrudniejszy do eczytania.
Wprowadza si¢ pojecie pierScienia (boole’owskiego) zbioréw i ,,6tendue”, tj. ,,con-
tent”’, ezyli ,,Inhalt” (zawartosé?) na takim pierScieniu. W szczegdlnoei okredla sig
,naturalng” zawarto§é dla skonczonych sum prostokatéw o bokach réwnoleghyeh
do osi wspoélrzednyeh i definiuje sig miare Jordana przez wpisywanie i opisywanie.
Potem okresla si¢ calke Riemanna, najpierw dla funkeji nieujemnych (i ograniczo-
nych), jako odpowiednio zdefiniowana zawartoSé plasky zbioru pod wykresem. Po-
daje sig takze klasyczna definicje przez podzialy, ezynine jednak uiytek z pojecia
struktury (treillis) i filtru.



