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cechuje dosyé dobre wyczucie preeyzji, a mankamenty wynikajg z intencji aufora
pozostawania jak najblizej ,,szkolnej” geometrii oraz przemdwienia do intuicji czy-
telnika majacego ,,szkolna” odmiane wyobrazania sobie matematyki.

Rozdziat 1T omawia zagadnienie wyznaczania dlugodei odeinka, co oczywiScie
nie moze prowadzié do jakichkolwiek nieporozumieni. W rozdziale III autor znowu
zrywa z konwencja przy definicji figury elementarnej (por. Sikorski, Funkeje rze-
czywiste, I, Warszawa 1958) nazywajac figurg elementarng wielo§cian w sensie sumy
mnogogciowej simplekséw odpowiedniego kompleksu geometrycznego. Rozdzial IV
bada miare Jordana, ktéra jest gléwnym przykladem miary w sensie definieji roz-
dzialu I. Rozdzial V nawiazuje w niefortunny sposéb do ogoélnej teorii miary, o czym
byla juz mowa na poeczatku recenzji. Rozdzial VI traktuje interesujaco o zagadnieniu
dlugoéei, a ostatni rozdzial VII o polu powierzchni.

Podsumowujae, gdyby nie zdecydowanie nieudana Zzonglerka definicjami,
ksigzka stanowilaby bardzo udang pozyeje w swojej klasie.

Wojciech Slowikowski

Problémes de mesure, Monographies de I’Enseignement mathématique
N°10, Institut de Mathématiques, Genéve; Association des Professeurs
de Mathématiques de 1’Enseignement Public, Paris, str. 87.

Zbiér piecin artykuléw, z ktéryeh tylko pierwsze trzy podwiecone sa teorii
miary. Wezystkie stanowia tresé odezytéw dla naueczycieli, wygloszonych w Insty-
tucie Poincarégo w roku akademickim 1957/58 staraniem Francuskiego Towarzystwa
Matematyeznego i Stowarzyszenia nauczycieli Matematyki Szkét Publieznych.

Artykul pierwszy, Objeloéé wielodciandw, pidéra I. Cartana, zawiera pelny wy-
kiad teorii miary Jordana. Matematyk dzisiejszy do&é rzadko posluguje sie miara
Jordana, a i pod wzgledem dydaktyeznym traei ona swoja wazno§é, przynajmniej
w &wietle nowych programéw kursu analizy, ale moze wlaénie dlatego dobrze jest
odnotowaé taka pozycje w literaturze, gdzie mozna znaleié wszystko o tej mierze,
np. rzadko dowodzone twierdzenie orzekajace, ze kaidy zbiér ograniczony i wy-
pukly jest mierzalny w sensie Jordana, albo tez twierdzenie typu Fubiniego dla miary
Jordana. Bada si¢ tu takie wplyw transformacji liniowej na miare zbioru.

Artykul J. Dixmiera Miara kqtéw ma byé wedlug stéw wstepnych autora ,,ab-
strakeyjny, a wiec mozliwie jak najnudniejszy”’. Katy rozumiane sg jako obroty plasz-
czyzny, a obrotom przyporzadkowuje sie izomorficznie liczby zespolone o module 1.
Miara katéw jest wieloznaczna: miara mozna nazwaé kazdy element przeciwobrazu
tego kata przez homomorfizm y(x) = ¢ grupy liczb rzeczywistyeh na grupe obro-
tow plaszezyzny. Zaklada si¢ znajomodé funkeji wykladniczej w dziedzinie zespo-
lonej, a takie pewnych pojeé topologicznych (spéjnosé).

Artykul A. Revuza Teoria calki jest najdluzszy i ze wzgledu na bourbakistow-
sky mnogoké oznaczen i drobiazgowofé terminologii, najtrudniejszy do eczytania.
Wprowadza si¢ pojecie pierScienia (boole’owskiego) zbioréw i ,,6tendue”, tj. ,,con-
tent”’, ezyli ,,Inhalt” (zawartosé?) na takim pierScieniu. W szczegdlnoei okredla sig
,naturalng” zawarto§é dla skonczonych sum prostokatéw o bokach réwnoleghyeh
do osi wspoélrzednyeh i definiuje sig miare Jordana przez wpisywanie i opisywanie.
Potem okresla si¢ calke Riemanna, najpierw dla funkeji nieujemnych (i ograniczo-
nych), jako odpowiednio zdefiniowana zawartoSé plasky zbioru pod wykresem. Po-
daje sig takze klasyczna definicje przez podzialy, ezynine jednak uiytek z pojecia

struktury (treillis) i filtru.
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Druga czeéé artykulu poswigeona jest mierze i calce Lebesgue’a. Miarg buduje
sie klasyeznie, wychodzqe z pojecia miary zewnetrznej, przeliczalnie subaddytywnej.
Calke z funkeji mierzalnej ograniczonej nieujemnej definiuje sig analogicznie jak
calke Riemanna, tzn. jako miare (plaska) zbioru pod wykresem. Calki z funkeji cal-
kowalnych niekoniecznie ograniczonych (fonctions sommables) okresla gie zwyklym
sposobem lub przez podzialy przeliczalne osi y.

W czefci trzeciej calka potraktowana jest jako funkecjonal liniowy. Dowodzi sig
twierdzenia Riesza o postaci funkejonalu liniowego w przestrzeni C[0, 1], a nastep-
nie prébuje sig zdefiniowaé calke typu Riemanna (wedlug jakiejs zawartosei) jako
rozszerzenie dodatniego funkcjonalu liniowego I z przestrzeni funkeyjnej V zawiera-
jacej stale i |f|] wraz z f na przestrzen takich funkeji, ze dla kaidego £> 0 jest g <
< f< hilI(h—g)<e przy odpowiednich g, heV. Okazuje si¢, ze ta metoda na ogél
nie prowadzi do celu, mozna natomiast zdefiniowaé tym sposobem caltke typu l.e-

[==] o

besgue’a, jesli zalozyé dodatkowo, ze z |f] < Y|ful wynika I(f) < YI(|fal) (f, fneV).
=1 =1

Calke Lebesgue’a otrzymuje si¢ wtedy rozszerzajuc I z V na domkniecie V w prze-

strzeni funkeyjnej ze skoficzona norma N (f) = it {3 I(Ifal):|fl < Xfal; fae V} i przyj-
mn "

mujac [f = N(f) dla f > 0, fe V. Autor kofczy swéj artykul uwaga, ze nawet w ele-
mentarnym wykladzie teorii calki powinno si¢ ukazaé jasno ,aspekt liniowy” za-
gadnienia.

Artykul P. Dubreila Przeglad historyczny rozwoju algebry dotyczy historii od-
krycia Abela i Galois, a nwypukla takze rolg ich poprzednikéw, zwlaszeza Lagrange’a.
Opisana jest'nie tylko dramatyczna strona zmagah naukowych obu mlodych ge-
niuszy, ale tez gtéwne wyniki ich badan.

Ostatni artykul A. Lichnerowicza Rachunek iensorowy i jego raslosowania obej-
muje krotki i jasny wyklad teorii przestrzeni liniowych i ich produktu tensorowego,
pojecie tensora afinicznego i metrycznego, a takze podstawy malej teorii wzgl¢dnosei
i zastosowanie rachunku tensorowego do opisu pola elekiro-magnetycznego za po-
moeq rownan Maxwella-l.orentza.

Mowiae ogdlnie, ksigzeczka zawiera malo materialu oryginalnego i nie orygi-
nalnoéé byla jej celem, tylko systematyzacja, i to na uiytek czytelnikow, jakich
u nas nie ma: nauczycieli licealnych — matematykow, do ktéryeh obowiazkéw na-
lezy takze wykladanie matematyki wyzZszej na tzw, kursie propedentycznym po
maturze (baccalauréat), stanowigeym poczatek studiow wyizszyeh jeszeze w murach
szkoly. Mozna rozmaicie s3dzié o celowosei takiego wlasnie doborn materialu i takiej
metody jego wyloZenia, ale trundno nie zazdrosci¢ Szwajearii i Irancji, gdy sie po-
my$li, na jakim poziomie odbywa sie tam tzw. ,,doksztaleanie kadr oswiatowyeh™.

Za to mozna stwierdzié nie popadajyc w zarozumialosé, ze publikacja matema-
iyezna tak licha pod wzgledem korektorskim i typograficznym nie moglaby sig w ogile
w Polsce ukazaé. W historyeznym przegladzie Dubreila tytul pracy Steinitza wy-
glada literalnie tak: ,,Algébraische Théorie des Kirper”. Nie lepiej potraktowano
lacing Gaussa. Niektére znaki wygladaja okropnie (np. symbol dopelnienia zbioru),
a rysunek na str. 33 stanowi curiosum, bo wydaje sie, Ze proste rysowano bez linialu,
i to drzaeq reka.

Stanislaw Hartman



