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Gwiazdką * oznaczane są zagadnienia, których rozwiązanie nie jest znane 
autorowi ani redakcji, albo znane jest tylko rozwiązanie częściowe. Wszelką k01·es-
pondencję dotyczącą zadań (rozwiązania zadań, uwagi o zadaniach, nowe zadania 
itp.) należy wysyłać pod adresem: Andrzej Lelek, 'Vrocław 2, Plac Zgody 11/20. 
Ciekawsze rozwiązania będą publikowane. 

?. Znaleźć dwa przekształcenia ciągłe f i g kwadratu K na siebie 
(tzn. f(K) = g(K) = K) takie, że f(p) =1= g(p) dla każdego pEK. 

Jan Mycielaki (1Vrocław) 

8. Znaleźć przekształcenie ciągłe f kwadratu K takie, że KC f(K), 
K i f ( K) są homeomorficzne i p =F f (p) dla każdego p E K. 

B. Grell (Kraków) 

9. Dla jakich fnnkcji f istnieje funkcja ({J ("pochodna całkowa") 

taka, że 

S. Hart1nan ("Wro<'.ław) 

10*. Dla każdego typu porządkowego T n1ożna określić liczbę kardy-
nalną m(T) jako moc zbioru wszystkich przekształceń danego (jakiego-
kolwiek) zbioru typu T na siebie, wzajemnie jednoznacznych i zachowu-
jących porządek. Zbadać własności funkcji m (T) dla typów przeliczalnych. 
'V szczególności podać przykłady typów "sztywnych" (tj. takich, że 

m(T) =l) i jakieś warunki sztywności (1). 

S. Hartma-n (Wrocław) 

11. Udowodnić, że każdy przeliczalny podzbiór przestrzeni eukli-
desowej n-wymiarowej (n ~ 2) jest przystający do wykresu pewnej 

( 1 ) Częściowe rozwiązanie znajduje się w pracy: S. Hartman, Zur Geometri-
sier·ung der abzii.hlbaren Ordnungstypen, Fund. Math 29 (1937), str 209-214. 
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funkcji n-l zmiennych; w szczególności, każdy przeliczalny zbiór płaski 
przystaje do wykresu pewnej funkcji jednej zmiennej (2). 

A. _.lfąkowski (vVarszawa) 

12*. Obliczyć inf sup lao+ a1 z+ a 2 z2 1, gdzie z i ai są liczban1i 
Zlai\=1 IZI=l 

zespolonymi. 

A. Pelczyński (Warszawa) 

00 

13*. Czy jeżeli ai są całkowite i J: ak~n ·jest całkowitą wielokrotnością 
n=O n. 

liczby e dla każdego k = O, l, 2, ... , to musi istnieć wielomian j(x) 
o współczynnikach całkowitych taki, że ak = j(k) dla k = O, l, 2, ... ? 
(Twierdzenie odwrotne jest w książce P6lya-Szego, Aujgaben I). 

TV. Narkiewicz (\Vrocław) 

14*. Niech K będzie kwadratem o boku l. Znaleźć wzór dla funkcji 

(i) R(n) = inf Inax o(Ad, 
UAi=K i=l, .. . ,n 

gdzie o (X) oznacza średnicę zbioru X i n jest liczbą naturalną. 'Viadomo, 
jakie wartości przyjmuje funkcja R dla n ~ 2 i 3. Ciekawe byłoby już 
znalezienie R(5). Czy funkcja R zmieni się, jeśli w definicji (i) ograni-
czymy inf do węższej klasy zbiorów A 11 ••• , An, np. do zbiorów rozłą­
cznych, spójnych, albo wypukłych~ Podobne pytania nasuwają się, 

gdy K nie jest kwadratem, ale inną figurą, np. kołen1 lub trójkąten1. 
H. Steinhaus (\Vrocław) 

15*. Niech będą dane w przestrzeni euklidesowej trójwymiarowej 
dwie proste równoległe p, p' i zbiór Z ograniczony. Czy jeżeli przekrój 
zbioru Z z każdą płaszczyzną zawierającą prostą p lub p' jest kołen1, 
to Z jest kulą~ 

H. Steinhaus (Wrocław) 

16. Nie istnieje pięciobok (przestrzenny) o wszystkich kątach 1nostyeh 
i bokach równych. 

H. Steinhaus (\Vrocław) 

( 2) Porównaj: vV. Sierpiiu~ki, Algebre des ensembles, \Varszawa-\Vrocław 
1951, str. 129. 
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1?. Czy 1nożna podzielić zwykłą sferę na trzy zbiory A, B i O parami 
rozłączne i znaleźć do tego podziału trójkę punktów tak, żeby przy prze-
mieszczaniu tej trójki jako sztywnego układu punktów po sferze mieć 
zawsze po jednym punkcie w .A, B i O~ Podobne zadanie dla dwóch zbio-
rów i pary punktów daje się łatwo rozwiązać - przemieszczaną parą 

punktów jest wtedy para punktów antypodycznych. 

H. Steinhaus (1Vrocław) 

00 

18. Niech t = .2; sk (t) /2\ gdzie O < t < l i ek (t) = O lub l dla 
k=1 

k = l, 2, ... , będzie rozwinięciem liczby t na ułamek dwójkowy. Niech 
n 

sn(t) = }; t:k(t) dla n = l, 2, ... Wykazać, że dla prawie wszystkich t 
k=1 

istnieje granica 

( 
m )2 n 8m(t)--

lim-~- ~ 2 
n~ logn .L.J m 

tn=l 

jest niezależna od t. 
P. Erdos (Budapeszt) 

19. Czy istnieje rodzina prostych pokrywających płaszczyznę taka, 
że zbiór punktów płaszczyzny pokrytych przez więcej niż jedną prostą 
z tej rodziny jest h1kiem ~ 

A. Lelek (\Vrocław) 

20. Dowieść, że istnieje nieskończenie wiele liczb naturalnych n 
nieparzystych, jako też parzystych, dla których liczba 22n + 3 jest złożoną. 

W. Sierpiński (\Varszawa) 

21. Dowieść, że każda z licz b ciągu nieskończonego 

jest złożoną. 
W. Sierpiński (Warszawa) 
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