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i do twierdzen o dualnosci dla rozmaito$ci topologicznych. Dualnosé ta jest omowiona w sposob
wyczerpujacy, przejrzysty i zrozumialy. Paragrafy poswigcone temu problemowi stanowia byé
moze najlepszy fragment ksiazki..Znalazto si¢ tez w tych rozdzialach krétkie omoéwienie operacji
kohomologicznych wraz z definicja kwadratdw Steenroda i zastosowanie tych operacji do defi-
nicji klas charakterystycznych. Pominigty zostat zwiazek kwadratow Steenroda z problemem kla-
syfikacji odwzorowan w sfery.

Rozdzial 7 po$wiecony jest teorii homotopii, tym razem bardziej zaawansowanej, z uzyciem
teorii homologii i kohomologii. Wykazane zostaly w tym rozdziale dwa wazne twierdzenia: twier-
dzenie Hurewicza i twierdzenie J. H. C. Whiteheada dotyczace stabej homotopijnej rOwnowaznosci
CW komplekséw. Warto zwrdci¢ uwage na wyjatkowo prosty dowdd tego ostatniego twier-
dzenia.

Teoria przeszkod, rozwinigta w Rozdziale 8, jest przedstawiona w sposob nietypowy. W miejsce
stosowanej zwykle filtracji szkieletami stosuje si¢ rozklad Postnikowa i bada przeszkody do pod-
noszenia odwzorowan. To podejscie pozwala latwo podkresli¢ rolg, jaka w problemie podnoszenia
(a 'wigc 1 rozszerzania) graja operacje kohomologiczne.

Rozdzial 9 zawiera material bedacy ukoronowaniem kazdego podrecznika topologii algebra-
icznej. Omowione sg w nim ciagi spektralne wraz z zastosowaniami w teorii homotopii.

Jak z tego pobieznego omoéwienia wynika, ksiazka zawiera bardzo wiele materiatu. Mimo
to jest napisana jasno, w sposob dostgpny dla pilnego czytelnika. Zrozumienie istotnych punktow
utatwia duza ilo$¢ przykladéw zaré6wno pozytywnych, jak i negatywnych. Bardzo cennym uzu-
pelnieniem sa ¢wiczenia, czesto ze wskazoéwkami dotyczacymi sposobu rozwigzania. Stopien tru-
dnosci ¢éwiczen jest zroznicowany. Od calkiem prostych zadan, az do serii trudnych éwiczen, sta-
nowiacych w, sumie rozwinigcie pewnej teorii, jak np. éwiczenia dotyczace dualno$ci Spaniera—
—Whiteheada. ;

Trudno pojaé, dlaczego brak jest bibliografii, a sa jedynie odnos$niki bibliograficzne u dolu
stronic. W ksiagZzce o ambicjach encyklopedycznych obszerna i podzielona réwniez tematycznie
bibliografia wydaje si¢ konieczna. Np. znacznie mniej obszerna i starsza ksiazka Hu-Sze-Tsen
ma bibliografi¢ liczaca ponad sto pozycji.

Nie rozumiem réwniez, dlaczego w rozdzialach 4-6 nie omoéwiono tzw. uogélnionych teorii
(ko)homologii. Wiele mozna bylo o nich powiedzie¢ nie dopisujac ani stowa do obecnego tekstu,
poniewaz w dowodach licznych twierdzen nie korzysta si¢ z definicji teorii (ko)homologii, a jedynie
z aksjomatow.

Jak juz napisalem na poczatku, uwazam ksiazke Spaniera za lepsza od innych o podobnych
zalozeniach i bardzo pozyteczna. Nie jest ona idealna, ale napisaniestak obszernego podrecznika
topologii algebraicznej bylo zadaniem niezwykle trudnym. Autorzy tego typu ksiazek poswig-
conych innym dzialom nowoczesnej topologii wywiazali si¢ z niego gorze;j.

Andrzej Jankowski

R. Pallu de la Barriére, Podstawy matematyczne teorii sterowania automaty-
cznego, z francuskiego przettumaczyl Jerzy Jaczewski, Panstwowe Wydawnictwo
Naukowe, Warszawa 1972, str. 389, cena zt 65.— '

Na wstepie recenzent powinien da¢ czytelnikowi pewne wyjasnienie: tlumacz w swym stowie
wstepnym " dzickuje autorowi obecnej recenzji za uwagi. To nasuwa przypuszczenie, ze obecny
recenzent znal tekst ksigzki przed jej wydrukowaniem, lub Zze nawet go akceptowal. Nie jest to
zgodne ze stanem faktycznym, gdyz zadnego urywka tekstu ksigzki nie widzialem przed ukazaniem
si¢ jej w druku. Moje uwagi byly odpowiedziami na kilka pytafi dotyczacych terminologii, ktore
tlumacz mi postawil, gdy zamierzal przystapi¢ do ttumaczenia. '
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Uwazam, ze wydanie tej ksigzki nie bylo celowe. Wydanie omawianego przekladu jest omyltka
wydawnicza. Jeszcze wigkszym bledem bylo to, ze tlumaczenie powierzono niematematykowi,
z fatalnym rezultatem. Przytocz¢ przyklady razacych bledoéw, wynikajacych z tego, ze tlumacz
nie rozumial tlumaczonego tekstu i przekrecit wypowiedzi. Tytut ksiazki zarébwno w oryginale:
Cours d’automatique théorique, jak i polskiego przekiadu jest nieco mylacy: w ksigzce nie ma
wykladu teorii sterowania automatycznego. Zamiarem autora bylo podanie informacji matema-
tycznych, przydatnych badaczowi w dziedzinie sterowania automatycznego.

Ksiazka zawiera nastepujace rozdziaty: 1. Wiadomosci wstepne (teoria mnogosci, przestrzenie
wektorowe topologiczne, miary, funkcje rozniczkowalne) stron 18. II. Teoria dystrybucji, stron 26.
1II. Przeksztalcenie Fouriera, stron 22, IV, Przeksztalcenie Laplace’a, stron 23, V. Elementy ra-
chunku prawdopodobienstwa, stron 28. VI. Lafcuchy Markowa, stron 15. VII, Procesy stocha-
styczne stacjonarne drugiego rzedu, stron 27. VIIL. Uklady liniowe (cztony liniowe stacjonarne,
czZlony sterujace, stabilno$é, regulacja wspolczynnika wzmocnienia, korekcja i wyprzedzenie),
stron 23, IX. Filtrowanie, predykcja, wyprzedzenie, stron 12. X. Uklady dyskretne cz. I, stron 21.
XI. Uktady dyskretne cz. II, stron 19. XII. Zbiory wypukle, stron 16. XIII. Zadania programowa-
nia, stron 17. XIV. Programowanie liniowe, str. 17. XV. Programowanie dynamiczne, stron 10.
XVI. Sterowane uklady Markowa, stron 19. XVII, Sterowanie minimalno-czasowe ukiaddéw li-
niowych, stron 16. XVIII. Zasada Pontriagina, stron 23. Dodatek I (dowdd pewnego lematu) stron
1. Dodatek II (dodany przez tlumacza) waznigjsze terminy matematyczne, stron 13. Po tym na-
stepuje bibliografia autora, bibliografia polska (przez ttumacza) i skorowidz.

Jak widaé, materiat jest obszerny, a wylozony jest w sposob nader lakoniczny, przy uzyciu
najnowszej terminologii (Bourbakiego). Na okladce francuskiego wydania czytamy: ,,Poziom
niezbedny dla dobrego przyswojenia sobie wyktadu, to poziom licencjatu z matematyki, lub kursow
algebry i analizy (grandes écoles)”. Wobec tego dla kogo jest przeznaczony polski przekiad? In-
zynierowie w naszym kraju wynosza ze swoich studiow przygotowanie matematyczne dalekie od
poziomu licencjatu czy kursow ,,wielkich szkol” paryskich. Dla naszych inzynieroOw ksigzka jest
zupelnie nieczytelna. A dla matematykéw? Nie wyobrazam sobie, aby magister matematyki chciat
sie uczyé z ksiazki Pallu de la Barriére np. teorii dystrybucji czy rachunku prawdopodobienstwa
itd. Wyklad obejmuje tylko pewne fragmenty teorii, mowa jest o bardzo wielu rzeczach, ale o kazdej
rzeczy niewiele, a przy tym autor dazac do zwigzlosci, formutuje niektére definicje i twierdzenia
skrotowo, jak gdyby mowit do ludzi, ktorzy juz i bez tego wiedza, o co idzie. Na domiar zlego
ttumacz w wielu miejscach znieksztalcit sens, z czego wynikly niedorzecznosci.

Uwagi szczegbtowe: Str. 7. W definicji przestrzeni DO tlumacz opuscit warunek ciaglosci,
a w definicji przestrzeni L., opuscil warunek znikania w oo. Str. 11-12. Czytamy: ,,W kazdym
uporzadkowanym zbiorze skoriczonym moze istnie¢ co najmniej jeden element maksymalny”.
W oryginale stowa ,,moze” nie bylo. Str. '12¢. ,,Warunkiem koniecznym i dostatecznym, aby tak
okreslona topologia byla nietrywialna (odrebna) jest, by p bylo norma™. Ten nonsens powstal
z przekrecenia tekstu oryginalnego, gdzie mowa o ,,topologie séparée” — autor miat na mysli prze-
strzeni Hausdorffa. Str. 13;. Mamy ,,przestrzen lokalnie metryzowalna wypukla” — ttumacz stale
w dalszym ciagu odnosi przystowek ,,lokalnie” do metryzowalnosci, zamiast do wypuktosci. Str. 14.
Twierdzenie Banacha. ,,Kazda kula domknicta dualnej przestrzeni E jest stabo zwarta”. W orygi-
nale jest: ’Kazda kula domknigta w przestrzeni dualnej dla przestrzeni Banacha E jest stabo zwarta”.
Str. 14. W twierdzeniu Hahna-Banacha tlumacz powtorzyl bezkrytycznie btad drukarski orygi-
natu. Réwniez bezkrytycznie powtorzyl niesciste sformutowanie tego twierdzenia. Str. 15. W de-
finicji odwzorowania poéttoraliniowego tlumacz powtdrzyt dostownie za oryginatem: ,,jesli jest
liniowym wzgledem y, oraz polliniowym wzglgdem x”. Niestety, nie znajac definicji odwzorowania
pottoraliniowego nie spostrzegt, ze autor uzywa terminu ,,pétliniowy” jako synonimu dla ,,anty-
liniowy”’, a wigc w innym znaczeniu niz Bourbaki, i przytoczyt (niepoprawnie) w swoim dodatku
na str. 369 definicje Bourbakiego: ,,Odwzorowanie potliniowe jest to odwzorowanie liniowe, w
ktérym warunek f(xa) = f(a) - a zostal zastapiony przez warunek: F(xa) = f(2)-¢(a), teE,aec R”.

Przy takim znaczeniu poétliniowosci definicja péttoraliniowosci jest do niczego. Str. 15. W de-
finicji przestrzeni unitarnej zamiast ,,0Srodkowa” jest ,,separowana”. Str. 15. Przestrzen C” jest
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nazwana cialem! W oryginale oczywidcie ciala nie bylo. Str. 18. W definicji operatora nilpoten-
tnego tlumacz bezkrytycznie powtdrzyt omylke autora. Str. 22. Niedorzeczno$é: ,, f JSu jest skon-
czone, lecz moze by¢é rowne + oo”. W oryginale jest ,,okreslone”, a nie ,,skoficzone”.

Nie checac przediuzaé recenzji poprzestang na tych przykladach z poczatkowych stron prze-
kladu, a zajme¢ si¢ Dodatkiem II, ktorego autorem jest ttumacz.

Str. 365. ,,Zachodza nadto oba prawa rozdzielnosci”. Mowa tu o ciele przemiennym, wiec
w definicji wystarcza jedno prawo Str. 366. ,,n ny = nXn, czyli n; = ny = n”. Str. 367. Norma
macierzy jest zdefiniowana jako pierwiastek kwadratowy z iloczynu skalarnego macierzy przez
siebie. Definicji iloczynu skalarnego macierzy nigdzie nie spotkalem, a poza tym norma macierzy
to pojecie znacznie ogodlniejsze. Str. 369. Powiedziano, ze przy odwzorowaniu X w Y, obraz nie
réowna sie Y. Powszechnie przyjeta definicja wymaga tylko, aby obraz X zawierat si¢ w Y. Str. 370.
Definicja odwzorowania afinicznego: jest to odwzorowanie liniowe, ktore prowadzi do przesu-
nigcia. Str. 370. Definicja no$nika: no$nikiem nazywamy przedziat wartosci argumentu, dla ktérych
funkcja jest nieujemna. Str. 371. W definicji metryki brak warunku g(x;, x3) = 0 = x; = x,.
Str. 372. Definicja hiperplaszczyzny m-wymiarowej: Jest to zbidr punktéw o postaci H = po-+
da X1+ ... Xy, gdzie po € E” jest liczba rzeczywista! Powyzsza réownosé ma byé rownowazna
nastgpujacej: H = {(a, x) = po}. '

Szczytowym osiggnigciem jest nastepujaca definicja przestrzeni Hilberta: Str. 372, Przestrzenig
Hilberta H (zespolona Iub rzeczywista) nazywamy przestrzeni liniowa, unormowang, nieskoficzenie
wymiarowa, zupelna, z mnozeniem przez liczby zespolone, czyli z iloczynem skalarnym. Str. 373.
Objasnienie, co to jest relacja dwucztonowa: ,,Relacja dwuczlonowa nazywamy zbidér R par upo-
rzadkowanych, wyrazajacy stosunki zachodzace migdzy elementami tych par”. Warto zauwazyé,
ze poprzednio relacja byla inna nazwa stosunku. Str. 374. W definicji przestrzeni topologicznej
brak warunku, Zze suma ilukolwiek zbioréw otwartych jest zbiorem otwartym. Jest tylko ten waru-
nek dla dwu zbioréw, co jak wiadomo, nie wystarcza do udowodnienia warunku dla sum nieskofi-
czonych. Str. 375. ,,Zbior gesty jest to zbidor uporzadkowany E, w ktorym z relacji x < y wynika,
ze istnieje zawsze element z ¢ E, taki, ze x < z< y”. Widocznie tlumaczowi pomieszaly sie pojecia
zbioru gestego i porzadku gestego. W my$l podanej definicji kazdy zbidr niepusty w przestrzeni
uporzadkowanej bylby gesty. Str. 376. W interpretacji geometrycznej spojnosci pomieszano spoj-
nos¢ ze spojnoscia lukowa. Str. 376. W definicji zbioru zwartego brak zalozenia, Ze granica pod-
ciagu ma naleze¢ do zbioru. :

Czgsto spotyka si¢ wadliwa terminologie: Str. 7. ,,Warto$¢ przecigtna” zamiast powszechnie
uzywanych: warto$¢ $rednia, lub oczekiwana, lub nadzieja matematyczna. Str. 7. ,,Funkcja w za-
sadzie ograniczona”, zamiast istotnie ograniczona. Str. 12. ,,Pseudonorma gorsza” zamiast sla-
bszej, 1 ,,lepsza” zamiast mocniejszej. Str. 18. ,,Macierz autotransponowana’, zariast symetry-
cznej. Str. 366. ,,Macierz przekatna” zamiast przekatniowej.

Jest nader pozadane, by Wydawnictwo w przyszioéci nie powierzalo tlumaczenia dziel ma-
tematycznych niematematykom.

Andrzej Turowicz

Wiadystaw Narkiewicz, Elementy algebraicznej teorii liczb, Biblioteczka Mate-
matyczna, 33, Panstwowe Zaklady Wydawnictw Szkolnych, Warszawa 1972, str.
104, cena zt 14.—

W polskiej literaturze matematycznej nie ma prawie ksiazek zawierajacych wiadomosci z al-
gebraicznej teorii liczb (rozumianej jako teoria arytmetycznych wlasnosci cial liczbowych). Jedynie
w Teorii liczb W. Sierpiniskiego (tom XIX Monografii Matematycznych, wyd. IIl, 1950) kilka osta-



