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nazwana cialem! W oryginale oczywidcie ciala nie bylo. Str. 18. W definicji operatora nilpoten-
tnego tlumacz bezkrytycznie powtdrzyt omylke autora. Str. 22. Niedorzeczno$é: ,, f JSu jest skon-
czone, lecz moze by¢é rowne + oo”. W oryginale jest ,,okreslone”, a nie ,,skoficzone”.

Nie checac przediuzaé recenzji poprzestang na tych przykladach z poczatkowych stron prze-
kladu, a zajme¢ si¢ Dodatkiem II, ktorego autorem jest ttumacz.

Str. 365. ,,Zachodza nadto oba prawa rozdzielnosci”. Mowa tu o ciele przemiennym, wiec
w definicji wystarcza jedno prawo Str. 366. ,,n ny = nXn, czyli n; = ny = n”. Str. 367. Norma
macierzy jest zdefiniowana jako pierwiastek kwadratowy z iloczynu skalarnego macierzy przez
siebie. Definicji iloczynu skalarnego macierzy nigdzie nie spotkalem, a poza tym norma macierzy
to pojecie znacznie ogodlniejsze. Str. 369. Powiedziano, ze przy odwzorowaniu X w Y, obraz nie
réowna sie Y. Powszechnie przyjeta definicja wymaga tylko, aby obraz X zawierat si¢ w Y. Str. 370.
Definicja odwzorowania afinicznego: jest to odwzorowanie liniowe, ktore prowadzi do przesu-
nigcia. Str. 370. Definicja no$nika: no$nikiem nazywamy przedziat wartosci argumentu, dla ktérych
funkcja jest nieujemna. Str. 371. W definicji metryki brak warunku g(x;, x3) = 0 = x; = x,.
Str. 372. Definicja hiperplaszczyzny m-wymiarowej: Jest to zbidr punktéw o postaci H = po-+
da X1+ ... Xy, gdzie po € E” jest liczba rzeczywista! Powyzsza réownosé ma byé rownowazna
nastgpujacej: H = {(a, x) = po}. '

Szczytowym osiggnigciem jest nastepujaca definicja przestrzeni Hilberta: Str. 372, Przestrzenig
Hilberta H (zespolona Iub rzeczywista) nazywamy przestrzeni liniowa, unormowang, nieskoficzenie
wymiarowa, zupelna, z mnozeniem przez liczby zespolone, czyli z iloczynem skalarnym. Str. 373.
Objasnienie, co to jest relacja dwucztonowa: ,,Relacja dwuczlonowa nazywamy zbidér R par upo-
rzadkowanych, wyrazajacy stosunki zachodzace migdzy elementami tych par”. Warto zauwazyé,
ze poprzednio relacja byla inna nazwa stosunku. Str. 374. W definicji przestrzeni topologicznej
brak warunku, Zze suma ilukolwiek zbioréw otwartych jest zbiorem otwartym. Jest tylko ten waru-
nek dla dwu zbioréw, co jak wiadomo, nie wystarcza do udowodnienia warunku dla sum nieskofi-
czonych. Str. 375. ,,Zbior gesty jest to zbidor uporzadkowany E, w ktorym z relacji x < y wynika,
ze istnieje zawsze element z ¢ E, taki, ze x < z< y”. Widocznie tlumaczowi pomieszaly sie pojecia
zbioru gestego i porzadku gestego. W my$l podanej definicji kazdy zbidr niepusty w przestrzeni
uporzadkowanej bylby gesty. Str. 376. W interpretacji geometrycznej spojnosci pomieszano spoj-
nos¢ ze spojnoscia lukowa. Str. 376. W definicji zbioru zwartego brak zalozenia, Ze granica pod-
ciagu ma naleze¢ do zbioru. :

Czgsto spotyka si¢ wadliwa terminologie: Str. 7. ,,Warto$¢ przecigtna” zamiast powszechnie
uzywanych: warto$¢ $rednia, lub oczekiwana, lub nadzieja matematyczna. Str. 7. ,,Funkcja w za-
sadzie ograniczona”, zamiast istotnie ograniczona. Str. 12. ,,Pseudonorma gorsza” zamiast sla-
bszej, 1 ,,lepsza” zamiast mocniejszej. Str. 18. ,,Macierz autotransponowana’, zariast symetry-
cznej. Str. 366. ,,Macierz przekatna” zamiast przekatniowej.

Jest nader pozadane, by Wydawnictwo w przyszioéci nie powierzalo tlumaczenia dziel ma-
tematycznych niematematykom.

Andrzej Turowicz

Wiadystaw Narkiewicz, Elementy algebraicznej teorii liczb, Biblioteczka Mate-
matyczna, 33, Panstwowe Zaklady Wydawnictw Szkolnych, Warszawa 1972, str.
104, cena zt 14.—

W polskiej literaturze matematycznej nie ma prawie ksiazek zawierajacych wiadomosci z al-
gebraicznej teorii liczb (rozumianej jako teoria arytmetycznych wlasnosci cial liczbowych). Jedynie
w Teorii liczb W. Sierpiniskiego (tom XIX Monografii Matematycznych, wyd. IIl, 1950) kilka osta-
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tnich rozdzialdéw jest po$wicconych teorii idealow ciat kwadratowych i zastosowaniu tej teorii do
badania rownania Fermata.

Wobec tego recenzowana ksiazeczka W. Narkiewicza moze do pewnego stopnia wypehié
t¢ luke. Zawiera ona bowiem oprocz ogblnych wiadomosci o liczbach algebraicznych, cialach
liczbowych i wielomianach (ktore to wiadomo$ci naleza raczej do algebry i moga byé znalezione
w wielu podrecznikach algebry) réwniez pewne pojecia i fakty nalezace do algebraicznej teorii
liczb.

Tak wiec w rozdziale drugim okreSlony zostal pierscien liczb catkowitych ciala liczbowego
i zostala rozwinieta teoria podzielno$ci w tym pierscieniu. Dalej Autor ogranicza sie¢ w zasadzie
do ciat kwadratowych i dowodzi twierdzenia Dirichleta o jednostkach dla cial kwadratowych uro-

jonych i ciala Q(VFZ-); wyznacza wszystkie ciata kwadratowe urojone, w ktérych zachodzi algorytm
Fuklidesa i podaje postaé liczb nierozkladalnych w cialach kwadratowych speliajacych warunek
jednoznacznosci rozktadu.

Ostatni wreszcie rozdzial zawiera dowod wielkiego twierdzenia Fermata dla wykladnika 3

oparty na wlasnosciach ciala Q(l/—-3). Ponadto podane sa pewne dalsze informacje z algebraicznej
teorii liczb: o rozktadach idealdow na iloczyn idealéw pierwszych, o liczbie klas idealéw ciala licz-
bowego i o charakteryzacji cial, ktorych liczba klas nie przekracza 2.

Ksigzeczka W. Narkiewicza ukazala sie w serii przeznaczonej dla uczniow, ma wiec charakter
popularno-naukowy i w zwiazku z tym ma szereg cech tego typu publikacji.

1) Ksiazka popularno-naukowa nie moze by¢ napisana zbyt pedantycznie; o wielu drugorzed-
nych szczegbtach w niegj sie nie mowi. Przyklady tego sa i w recenzowanej ksiazce np:. w lemacie
3 na str. 18 nie jest wyraznie powiedziane, ze wielomiany maja catkowite wspélczynniki; w twier-
dzeniu 6 na str. 20 nalezaloby zalozy¢, ze n > 0; na str. 24, dzielimy przez D; nie wiedzac, ze
D, jest roézne od zera; w definicji ideatu na str. 95 brak zaloZenia, ze zbidr I jest niepusty.

2) W ksiazce popularno-naukowej zakladamy, ze czytelnik ma maly zas6b wiadomosci. W
zwiazku z tym pewne fakty, ktdre sa proste i naturalne w ramach odpowiedniej teorii, podawane
sa w sposédb sztuczny poza tg teoria i przez to staja si¢ skomplikowane i odstraszaja niewprawnego
czytelnika. Przykladem tego w recenzowanej ksiazce jest charakteryzacja liczb algebraicznych
wzieta z teorii przestrzeni liniowych, ale podana bez uzycia tej teorii (str. 10, lemat 2) dowdd twier-
dzenia Steinitza o wymianie podany w pewnym szczegdlnym przypadku (str. 42-44, twierdzenie 4).

3) Mala objetosé ksiazki popularno-naukowej wplywa ujemnie na kompletno$é¢ wyktadu.
Wiele spraw trzeba pominac i w zwiazku z tym proporcje zostaja naruszone. Recenzowana ksiazka
moze sugerowal, Ze algebraiczna teoria liczb bada przede wszystkim ciala z jednoznaczno$cia
rozktadu, a nawet ciata euklidesowe, a tymczasem w rzeczywisto$ci naleza one raczej do wyjatkow.

Najwiecej uwag krytycznych dotyczy strony redakcyjnej i korektorskiej omawianej ksiazki.
Zle zredagowane sa np. dowody lematu 3, str. 18; twierdzenia 4 i wniosku na str. 42 (nalezy przeciez
dowodzi¢ istnienia wyjatkowych wykladnikow ¢y, ..., ¢, nb. nie przekraczajacych N; natomiast
w dalszym ciagu dowodu o tych wykladnikach nie ma mowy); twierdzenia 6, str. 47-48; twier-
dzenia 10 (vi), str. 54 (dowodu brak); we wniosku na str. 55 podane sa tylko 4 jednostki ciata Ei-
sensteina; w lemacie 2 na str. 63 mowa jest o ciele z algorytmem Euklidesa, definicja tego pojecia
jest dopiero dalej; Zle zredagowane dowody wniosku 1, str. 64; twierdzenia 16, str. 70; twierdzenia
1, str. 76-77 (blad w dowodzie: z parzystosci x*--y* nie wynika parzysto$¢ x i y), wniosku na
str. 79; twierdzenia 2, str. 79-80; lematow 7 i 9, str. 86-87 (fermatowska metoda zstepowania
dotyczy rozwiazaft pewnego typu, a nie wszystkich rozwiazan).

Bledy drukarskie sg tak liczne, ze podawanie tu ich pelnej listy bytoby niecelowe. Zamiast

—_3 ,— 3 ,—
tego zacytuje (str. 93'3): ,,mamy oczywista rowno$é 2 = 20+ +2 ]/—}-0- |/4”.

Czy mozna poleca¢ uczniora ksiazke zawierajaca tak oczywiste rownosci i w ktorej czynniki
iloczynu sa oddzielane przecinkami (str. 6567, 69,4 14, 692:13:15, 705, 7613, 76,)?

Jerzy Browkin



