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Jozef Janikowski, Elementy algebry liniowej, Zajecia fakultatywne, Pafistwowe
Zaktady Wydawnictw Szkolnych, Warszawa 1972, str. 104, cena z} 6.—

Ksiazeczka ta, bgdaca kolejna pozycja z serii materiatbw pomocniczych do prowadzenia zajeé
fakultatywnych w liceum ogolnoksztatcacym, sklada si¢ z siedmiu rozdzialdéw odpowiadajacych
hastom programu nauczania dla tematu-Elementy algebry liniowej. Oto tytuly poszczegodlnych
rozdzialéw: 1. Przestrzenn wektorowa. 2. Macierze. 3. Wyznaczniki. 4. Uktady roéwnan liniowych.
5. Liniowa niezalezno$¢ wektorow. 6. Przeksztalcenia liniowe. 7. Informacje o programowaniu
liniowym.

Po lekturze tego spisu tresci mozna by sadzié, ze centralng role w tym wykladzie wyznaczy!‘
Autor dowolnym ukladom réwnan liniowych. A jednak nie! Na pierwszy plan wyraZnie wysuwa
si¢ teoria wyznacznikow, ukoronowana dowodem twierdzenia Cramera. Rozdzial 3 obejmujacy
30 stron (a wiec 1/3 calej ksiazeczki) zawiera 11 definicji i 21 twierdzefi drobiazgowo podajacych
bardziej lub mniej interesujace formalnie wlasnosci wyznacznikow. Czytelnik, ktéory przebrnie
przez rozdziat 3 odetchnie z ulga przy czytaniu nastgpnego rozdziatu; znajdzie tu jedynie kilka
przykladéw rozwigzywania niecramerowskich ukladow rownan liniowych metoda eliminacji nie-
wiadomych. Znajdzie rowniez rade: Aby przekonaé si¢ czy uklad réwnaf jest rozwigzalny — sprobuj
go rozwigza¢ — jesli znajdziesz rozwiazanie, to uklad jest rozwiazalny; jesli dojdziesz do sprze-
cznosci, to uklad jest sprzeczny. Nie widaé wigc zadnego zwiazku teorii roOwnan liniowych z oma-
wiang wczesniej teoria przestrzeni wektorowych, ani nawet zwigzku migdzy ukladami cramero-
wskimi a niecramerowskimi. Pierwsze nalezy rozwigzywaé za pomocg wzoréw Cramera, drugie
metoda eliminacji niewiadomych, i koniec. A przeciez podane w ksiazeczce fakty pozwalaja sfor-
mulowaé i udowodni¢ twierdzenie Kroneckera-Capelliego bez wprowadzania Zadnych dodatko-
wych pojeé.

Réwniez informacje o programowaniu liniowym podano w oderwaniu od wszelkich poje¢
algebry liniowej. Nie uzywa si¢ nawet macierzy ani wektorow.

Przy czytaniu ksiazeczki odnosi si¢ wrazenie, ze zamierzeniem Autora bylo takie podanie
materiatu, by kazdy rozdzial mogl by¢ studiowany niezaleznie od pozostalych. Zdaniem recen-
zenta nie jest to wlasciwe dla tego rodzaju publikacji.

A oto kilka uwag szczegétowych:

Podana na str. 4 definicja przestrzeni wektorowej (dlaczego w calej ksiazeczce nie wspomniano
o0 powszechnie uzywanej nazwie przestrzen liniowa?) wymaga spelnienia az 12 aksjomatow. Dla
sprawiedliwosci zauwazmy, ze w dalszym ciagu definicji tej do niczego sie nie uzywa.

Rozpatrywanie obok przestrzeni K” ztozonej z zapisywanych poziomo ciagéw n-wyrazowych
o elementach z ciala K drugiej przestrzeni zlozonej z takich samych ciagéw tylko zapisywanych
pionowo i kategoryczne odroznianie tych przestrzeni wydaje si¢ co najmniej przesada.

Bardzo skrupulatnie wyprowadzony schemat Sarrusa nie znajduje zastosowania, gdyz Autor
poleca przy liczeniu wyznacznikéw stosowaé rozwiniecia Laplace’a, az do momentu uzyskania
wyznacznikéw stopnia 2. )

Twierdzenie 16 na str. 46 nie mowi (jak pisze Autor na str. 48!) o istnieniu, lecz o jednozna-
cznosci rozwigzania. Podobnie na str. 58 czytamy: ,,Stwierdzamy wigc, Ze kazda trojka liczb postaci

(11+10x3, —3—3x3, X3), ")

gdzie x3 oznacza dowolna liczbe, stanowi rozwigzanie ukladu réwnan (2). Zreszta mozna to spraw-
dzi¢ przez wstawienie wyrazen (2”°) do ukiadu rownan (2)”, podczas gdy w rzeczywistosci stwier-
dzilismy jedynie, ze ewentualnymi rozwiazaniami moga by¢ tylko trojki liczb postaci (27).

Laczno$¢ przeksztalcen liniowych wyprowadza si¢ ze sprawdzonej rachunkowo lacznosci
mnozenia macierzy, cho¢ nie ma w ksigzeczce (i chyba nie powinno by¢) okreslenia macierzy prze-
ksztalcenia.

Sposrod szeregu drobniejszych potknigé redakeyjnych warto zasygnalizowaé niekonsekwencije
symboliki (ciala oznacza si¢ czasem literami cienkimi, czasem potgrubymi, wektory — czasem
matymi, czasem wielkimi itp.) oraz zacytowaé zdanie ze str. 69: '
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,.Baza przestrzeni wiclomianow stopni < n jest uklad 1, x, x2, ..., x". Jest to wigc przestrzea
o n wymiarach”, i pytanie w zadaniu 10 na str. 12: ,,Czy zawsze ma sens utworzenie sumy wekto-
row,..?”

Niewlasciwy — zdaniem recenzenta — doboér materialu, usterki, o ktérych mowa wyzej (zwla-
szcza nieporozumienia w sprawie istnienia i jednoznaczno$ci rozwiazan), zbyt formalne ujecie
niektorych fragmentoéw tekstu — oto podstawy do wyrazenia negatywnej opinii o przydatnosci
ksigzeczki J. Janikowskiego jako pomocy w nauczaniu elementéw algebry liniowej w szkole $redniej.

Maciej Bryniski

Anna Leksinska, Wactaw Leksifiski, Wojciech Zakowski, Rachunek réz-
niczkowy i calkowy, Zajecia fakultatywne, Panstwowe Zaklady Wydawnictw Szkol-
nych, Warszawa 1972, str. 276, cena zt 15.—

Ksigzka ma stuzyé jako podrecznik do zaje¢ fakultatywnych z miodzieza IV klasy Liceum.

Calos¢ sklada si¢ z 5 rozdzialdéw: 1. Granica i cigglo$é funkcji. 2. Pochodna funkcji. 3. Calka
nieoznaczna. 4. Rownania rézniczkowe. 5. Calka oznaczona.

Zgodnie z tym, co pisza autorzy we wstgpie: ,,Celem zaje¢ fakultatywnych jest poglebienie
i poszerzenie wiadomosci z matematyki nabytych w klasach nizszych, zapoznanie uczniéw z nie-
ktoérymi zastosowaniami matematyki w fizyce, oraz zaznajomienie ich z formami pracy w szkotach
wyzszych. Zadaniem tej ksigzki ,,... jest pomoc w realizacji tych nielatwych zamierzenr™.

Podrecznik napisany jest zwieZle i przejrzyscie. Zastrzezenia budzi jedynie rozdzial o réwna-
niach ro6zniczkowych.

W tekécie umieszczono wiele ciekawych zadan o treéci fizycznej. Niektore z nich podane sa
wraz z rozwiazaniami i analiza tych rozwiazan.

Uwazam, Ze ksigzka w pelni odpowiada celowi, dla ktorego zostala stworzona. Na pewno
okaze si¢ cenna pomoca zaréwno dla nauczycieli, jak i uzdolnionych ucznidow. Beda tez do niej
zaglada¢ uczniowie poglebiajacy swoja wiedz¢ w zakresie fizyki.

Rozdzial 1 podwi¢cony jest oméowieniu teorii ciagdw i funkeji ciaglych. W rozdziale 11 podaje
si¢ miedzy innymi twierdzenie de I'HOspitala oraz wzor Taylora. W rozdziale IIT przedstawiono
podstawowe metody rachunkowe zwigzane ze znajdowaniem funkcji pierwotnych. Rozdziat 1V
to wiasciwie informacje o najprostszych klasach rownan rézniczkowych zwyczajnych. Réwnaniem
rézniczkowym zwyczajnym rzedu pierwszego nazywa si¢ tam oczywiscie rownanie

F(x,y,5)=0.

Autorzy nie wyjasniaja jednak, co to jest F(x,y, y"). We wczesnigjszych rozdziatach nie ma ani
stowa o funkcjach wielu zmiennych. A oto zadanie ze strony 188 (przyklad 2).
Znalezé calke szczegdlng réwnania

J

(*) ' Y =2x7,

spelniajaca warunek poczqtkowy y(1) = —1. X
Stosujac wczesniej podana zasade rozwiazywania réwnania o zmiennych rozdzielonych au-
torzy dochodza do nastepujacej jednoparametrowej rodziny rozwiazan rownania ()

1

(**) y = —‘x—z—_{——a.

Zgodnie z tekstem w podreczniku, ,,wzor (sx), gdzie C jest dowolna stala, przedstawia catke ogoélna
rownania (») ... Szukang catka jest funkcja y = —1/x?”, Nie podaje si¢ jednak, dla jakich x funkcja



