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,.Baza przestrzeni wiclomianow stopni < n jest uklad 1, x, x2, ..., x". Jest to wigc przestrzea
o n wymiarach”, i pytanie w zadaniu 10 na str. 12: ,,Czy zawsze ma sens utworzenie sumy wekto-
row,..?”

Niewlasciwy — zdaniem recenzenta — doboér materialu, usterki, o ktérych mowa wyzej (zwla-
szcza nieporozumienia w sprawie istnienia i jednoznaczno$ci rozwiazan), zbyt formalne ujecie
niektorych fragmentoéw tekstu — oto podstawy do wyrazenia negatywnej opinii o przydatnosci
ksigzeczki J. Janikowskiego jako pomocy w nauczaniu elementéw algebry liniowej w szkole $redniej.

Recenzje

Maciej Bryniski

Anna Leksinska, Wactaw Leksifiski, Wojciech Zakowski, Rachunek réz-
niczkowy i calkowy, Zajecia fakultatywne, Panstwowe Zaklady Wydawnictw Szkol-
nych, Warszawa 1972, str. 276, cena zt 15.—

Ksigzka ma stuzyé jako podrecznik do zaje¢ fakultatywnych z miodzieza IV klasy Liceum.

Calos¢ sklada si¢ z 5 rozdzialdéw: 1. Granica i cigglo$é funkcji. 2. Pochodna funkcji. 3. Calka
nieoznaczna. 4. Rownania rézniczkowe. 5. Calka oznaczona.

Zgodnie z tym, co pisza autorzy we wstgpie: ,,Celem zaje¢ fakultatywnych jest poglebienie
i poszerzenie wiadomosci z matematyki nabytych w klasach nizszych, zapoznanie uczniéw z nie-
ktoérymi zastosowaniami matematyki w fizyce, oraz zaznajomienie ich z formami pracy w szkotach
wyzszych. Zadaniem tej ksigzki ,,... jest pomoc w realizacji tych nielatwych zamierzenr™.

Podrecznik napisany jest zwieZle i przejrzyscie. Zastrzezenia budzi jedynie rozdzial o réwna-
niach ro6zniczkowych.

W tekécie umieszczono wiele ciekawych zadan o treéci fizycznej. Niektore z nich podane sa
wraz z rozwiazaniami i analiza tych rozwiazan.

Uwazam, Ze ksigzka w pelni odpowiada celowi, dla ktorego zostala stworzona. Na pewno
okaze si¢ cenna pomoca zaréwno dla nauczycieli, jak i uzdolnionych ucznidow. Beda tez do niej
zaglada¢ uczniowie poglebiajacy swoja wiedz¢ w zakresie fizyki.

Rozdzial 1 podwi¢cony jest oméowieniu teorii ciagdw i funkeji ciaglych. W rozdziale 11 podaje
si¢ miedzy innymi twierdzenie de I'HOspitala oraz wzor Taylora. W rozdziale IIT przedstawiono
podstawowe metody rachunkowe zwigzane ze znajdowaniem funkcji pierwotnych. Rozdziat 1V
to wiasciwie informacje o najprostszych klasach rownan rézniczkowych zwyczajnych. Réwnaniem
rézniczkowym zwyczajnym rzedu pierwszego nazywa si¢ tam oczywiscie rownanie

F(x,y,5)=0.

Autorzy nie wyjasniaja jednak, co to jest F(x,y, y"). We wczesnigjszych rozdziatach nie ma ani
stowa o funkcjach wielu zmiennych. A oto zadanie ze strony 188 (przyklad 2).
Znalezé calke szczegdlng réwnania

y .
& ' ¥ =2xy?,
spelniajaca warunek poczqtkowy y(1) = —1. X

Stosujac wczesniej podana zasade rozwiazywania réwnania o zmiennych rozdzielonych au-
torzy dochodza do nastepujacej jednoparametrowej rodziny rozwiazan rownania ()

1

(**) y = —‘x—z—_{——a.

Zgodnie z tekstem w podreczniku, ,,wzor (sx), gdzie C jest dowolna stala, przedstawia catke ogoélna
rownania (») ... Szukang catka jest funkcja y = —1/x?”, Nie podaje si¢ jednak, dla jakich x funkcja
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ta jest rozwiazaniem podanego zagadnienia. Nic tez nie napisano o rozwigzaniu y = 0, ktoére nie
nalezy do rodziny (%) )

W paragrafie o roéwnaniach liniowych rzedu pierwszego mozna bylo bez odwolywania sig
do réwnan o zmiennych rozdzielonych zamiescié krotki, ale pelny dowdd istnienia i jednoznacznosci
rozwiazania zagadnienia Cauchy’ego (chocby petitem).

Rozdzial V ksigzki przedstawia zarys teorii catki Riemanna.

Male zastrzezenia mozna miec¢ co do ukladu graficznego niektérych definicji (np. definicja gra-
nicy funkcji na str. 42). Mam tu na mys$li miejsce znaku réwnowaznosci.

Henryk Kolakowski

Witold Janowski, Jerzy Kaczmarski, Liczby i zmienne zespolone; Zajgcia
fakultatywne, Panstwowe Zaklady Wydawnictw Szkolnych, Warszywa 1972, str.
136, cena zt 8.—

Stata cecha wykladu matematycznego jest obecnie dazenie do coraz wigkszej Scistoéci i ogol-
nofci. Metoda aksjomatyczna oraz elementy abstrakcyjne przenikajg stopniowo do wszystkich
dziedzin i nie moga pozostaé¢ bez wplywu na sposdb nauczania matematyki na kazdym poziomie
i w kazdej specjalnosci. Odnosi sie to szczegdlnie do teorii funkcji, w ktorej spotykaja sie metody
najrozmaitszych dzialdow matematyki i ktorej problemy z kolei wplywaja na rozwdj badan w takich
dzialach, jak analiza funkcjonalna, geometria rozniczkowa, teoria potencjatu. Dodatkowa okoli-
czno§é stanowi fakt, ze dla wielu zmiennych teoria ta odbiega znacznie od przypadku jednowy-
miarowego, a uzyskane poprzednio intuicje w wiekszosci zawodza. Stad tez duze znaczenie miatoby
uwypuklenie roli rozmaitych struktur: algebraicznych, topologicznych, rézniczkowych juz w przy-
padku jednowymiarowym, a wigc wtedy, gdy latwo jest wskazaé dostepna intuicji interpretacje.
Mozna bylo spodziewaé sie, ze wydany przez PZWS nowy podrecznik do zajeé fakultatywnych
w znacznym stopniu fakt ten uwzgledni.

Recenzowana ksigzka sklada si¢ z trzech rozdzialow. Pierwszy jest poswiecony liczbom ze-
spolonym. Rozdzial drugi rozpoczyna si¢ od definicji rozszerzonej plaszczyzny zespolonej oraz
otoczenia punktu oo, a nastgpnie omawia wielomiany, symetri¢ osiowa oraz inwersje. W rozdziale
trzecim autorzy definiujg granice, cigglosé, oraz pochodna funkcji zmiennej zespolonej, a nastepnie

- omawiaja odwzorowania konforemne oraz- homografie i funkcje Zukowskiego jako preyklady
takich odwzorowan. Ksiazka konczy si¢ wzmiankg o zastosowaniach funkcji holomorficznych
w aeromechanice i hydromechanice.

Autorzy nie wprowadzaja pojecia przestrzeni topologicznej. Prowadzi to do komplikacii,
ktore sa jeszcze zwiekszone przez trudnosei natury terminologicznej. Wzorujac si¢ na podreczniku
Saksa i Zygmunda autorzy nazywaja plaszczyzne zespolona ,,plaszczyzng otwarta”, a rozszerzona
plaszczyzne zespolona ,,plaszczyzna domknigta™ str. 52. Te ostatnia Autorzy nazywaja rowniez
w niezgodzie z przyjeta powszechnie terminologia plaszczyzna Gaussa, mimo ze nazwa ta jest sy-
nonimem plaszczyzny zespolonej, i odrozniaja ja od sfery Riemanna. W dalszym ciagu Autorzy
defininja domkniecie dowolnego podzbioru rozszerzonej plaszczyzny (str. 56), ale hie wyjasniaja
faktu, ze przedstawiona definicja rézni si¢ od znanej do tej pory jedynie tym, ze wychodzi z innej
przestrzeni topologicznej. W samej rzeczy fakt, ze definicje te rdZnia sig, jest przez Autorow po-
miniety i moze by¢ zaskoczeniem dla ucznia. Jak w tym kontekscie przypisaé $ciste znaczenie uwa-
dze ze str. 52: ,,Na plaszczyZnie domknigtej istnieje tylko jeden punkt co, w przeciwienstwie do
osi liczbowej, na kt6rej wyrézniono dwa punkty w nieskoficzonosci oo i —c0”?

Mozna mie¢ réwniez zastrzezenia co do ukladu materiatu. Definicje topologiczne umieszczone
na poczatku drugiego rozdzialu w calym tym rozdziale nie sa wykorzystywane, gdyz okre$lenie
wartosci funkcji w punkcie osobliwym dokonuje si¢ tu raczej zgodnie z wprowadzonymi na str.
53 ,,dzialaniami” typu z/oo = O niezaleinie od pojecia granicy, ktore pojawia sie dopiero w roz-



