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ta jest rozwiazaniem podanego zagadnienia. Nic tez nie napisano o rozwigzaniu y = 0, ktoére nie
nalezy do rodziny (%) )

W paragrafie o roéwnaniach liniowych rzedu pierwszego mozna bylo bez odwolywania sig
do réwnan o zmiennych rozdzielonych zamiescié krotki, ale pelny dowdd istnienia i jednoznacznosci
rozwiazania zagadnienia Cauchy’ego (chocby petitem).

Rozdzial V ksigzki przedstawia zarys teorii catki Riemanna.

Male zastrzezenia mozna miec¢ co do ukladu graficznego niektérych definicji (np. definicja gra-
nicy funkcji na str. 42). Mam tu na mys$li miejsce znaku réwnowaznosci.

Henryk Kolakowski

Witold Janowski, Jerzy Kaczmarski, Liczby i zmienne zespolone; Zajgcia
fakultatywne, Panstwowe Zaklady Wydawnictw Szkolnych, Warszywa 1972, str.
136, cena zt 8.—

Stata cecha wykladu matematycznego jest obecnie dazenie do coraz wigkszej Scistoéci i ogol-
nofci. Metoda aksjomatyczna oraz elementy abstrakcyjne przenikajg stopniowo do wszystkich
dziedzin i nie moga pozostaé¢ bez wplywu na sposdb nauczania matematyki na kazdym poziomie
i w kazdej specjalnosci. Odnosi sie to szczegdlnie do teorii funkcji, w ktorej spotykaja sie metody
najrozmaitszych dzialdow matematyki i ktorej problemy z kolei wplywaja na rozwdj badan w takich
dzialach, jak analiza funkcjonalna, geometria rozniczkowa, teoria potencjatu. Dodatkowa okoli-
czno§é stanowi fakt, ze dla wielu zmiennych teoria ta odbiega znacznie od przypadku jednowy-
miarowego, a uzyskane poprzednio intuicje w wiekszosci zawodza. Stad tez duze znaczenie miatoby
uwypuklenie roli rozmaitych struktur: algebraicznych, topologicznych, rézniczkowych juz w przy-
padku jednowymiarowym, a wigc wtedy, gdy latwo jest wskazaé dostepna intuicji interpretacje.
Mozna bylo spodziewaé sie, ze wydany przez PZWS nowy podrecznik do zajeé fakultatywnych
w znacznym stopniu fakt ten uwzgledni.

Recenzowana ksigzka sklada si¢ z trzech rozdzialow. Pierwszy jest poswiecony liczbom ze-
spolonym. Rozdzial drugi rozpoczyna si¢ od definicji rozszerzonej plaszczyzny zespolonej oraz
otoczenia punktu oo, a nastgpnie omawia wielomiany, symetri¢ osiowa oraz inwersje. W rozdziale
trzecim autorzy definiujg granice, cigglosé, oraz pochodna funkcji zmiennej zespolonej, a nastepnie

- omawiaja odwzorowania konforemne oraz- homografie i funkcje Zukowskiego jako preyklady
takich odwzorowan. Ksiazka konczy si¢ wzmiankg o zastosowaniach funkcji holomorficznych
w aeromechanice i hydromechanice.

Autorzy nie wprowadzaja pojecia przestrzeni topologicznej. Prowadzi to do komplikacii,
ktore sa jeszcze zwiekszone przez trudnosei natury terminologicznej. Wzorujac si¢ na podreczniku
Saksa i Zygmunda autorzy nazywaja plaszczyzne zespolona ,,plaszczyzng otwarta”, a rozszerzona
plaszczyzne zespolona ,,plaszczyzna domknigta™ str. 52. Te ostatnia Autorzy nazywaja rowniez
w niezgodzie z przyjeta powszechnie terminologia plaszczyzna Gaussa, mimo ze nazwa ta jest sy-
nonimem plaszczyzny zespolonej, i odrozniaja ja od sfery Riemanna. W dalszym ciagu Autorzy
defininja domkniecie dowolnego podzbioru rozszerzonej plaszczyzny (str. 56), ale hie wyjasniaja
faktu, ze przedstawiona definicja rézni si¢ od znanej do tej pory jedynie tym, ze wychodzi z innej
przestrzeni topologicznej. W samej rzeczy fakt, ze definicje te rdZnia sig, jest przez Autorow po-
miniety i moze by¢ zaskoczeniem dla ucznia. Jak w tym kontekscie przypisaé $ciste znaczenie uwa-
dze ze str. 52: ,,Na plaszczyZnie domknigtej istnieje tylko jeden punkt co, w przeciwienstwie do
osi liczbowej, na kt6rej wyrézniono dwa punkty w nieskoficzonosci oo i —c0”?

Mozna mie¢ réwniez zastrzezenia co do ukladu materiatu. Definicje topologiczne umieszczone
na poczatku drugiego rozdzialu w calym tym rozdziale nie sa wykorzystywane, gdyz okre$lenie
wartosci funkcji w punkcie osobliwym dokonuje si¢ tu raczej zgodnie z wprowadzonymi na str.
53 ,,dzialaniami” typu z/oo = O niezaleinie od pojecia granicy, ktore pojawia sie dopiero w roz-
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dziale trzecim. Charakterystyczna jest tu pomylka na str. 64, gdzie wielomianowi stalemu (4) przy-
porzadkowano w oo warto$é oo.

Z wazniejszych bledow nalezaloby wymieni¢ dwa. Cialo liczb zespolonych definiuje si¢ na
str. 10 jako dowolne minimalne rozszerzenie ciala R, w ktérym réwnanie z24-1 = 0 jest rozwia-
zalne. Mimo definicji izomorfizmu ciat (str. 8), oraz konstrukcji pewnego ciata liczb zespolonych
(twierdzenie 7, str. 15) uczeri do korica moze sie spodziewaé, Ze istnieje wiele nieizomorficznych
ciat liczb zespolonych. Drugi blad polega na tym, Zze uwaga na str. 25 dotyczaca sytuacji, gdy w nie-
rownosci trojkata zachodzi réwnos$é, jest po prostu nieprawdziwa.

Poza tym ksigzka zawiera wiele miejsc niestarannie opracowanych. Definicja ciala liczbowego
na str. 6 nie precyzuje, ze chodzi o liczby rzeczywiste. Niezdefiniowany na str. 26 argument zera
pojawia sie w twierdzeniu 17, str. 28. Na str. 95 krzywa definiuje si¢ jako przeksztalcenie, ale juz
na str. 96 stwierdzamy, ze ,,zbior punktow z przykladu 2” jest krzywa. Na str. 99 spotykamy ble-
dng uwage, ze ciagla funkcja zmiennej zespolonej przeksztalca krzywa gladka na krzywa gtadka.
W zwigzku z tym definicja na str. 101 ,,odwzorowanie ciagle zachowujace katy miedzy krzywymi
przechodzacymi przez dany punkt nazywamy konforemnym w tym punkcie’ nie jest catkowicie
poprawna, bo po zlozeniu z funkcja ciagla mozna otrzymac krzywa nie majaca stycznej. Na str.
116 spotykamy niezreczne sformulowanie: ,,rOwnanie, w ktérym niewiadoma jest homografia”.

Ksigzka zawiera 92 zadania ilqstrujqce omawiany material. Jednakze wéréd zadan typowych,
jak np, zadanie 37, zbyt malo jest zadan trudniejszych, pordwnywalnych np. z zadaniami wste-
pnymi Olimpiady Matematycznej.

W sumie ksigzka bedzie niewatpliwie pomoca dla doswiadczonego nauczyciela, chociaz do
samodzielnej nauki jest przydatna w znacznie mniejszym stopniu. Jest to zreszta obecnie jedyne
dostgpne opracowanie tego tematu, jesli nie liczy¢ wydanego przez Instytutut Pedagogiki skryptu
M. Bryniskiego, obejmujacego znacznie mniejszy material. Szczegdlnie pozyteczne sa uwagi Au-
torow dotyczace zastosowan funkgcji holomorficznych. Z pewnoscia znaczna ¢zgsé sformulowanych
powyzej uwag krytycznych odnosi si¢ posrednio do obowigzujacego programu zajeé fakultaty-
wnych. Nie zmienia to jednak faktu, ze nadal potrzebny jest podrecznik na poziomie licealnym,
ktory stanowilby obszerniejszy i bardziej nowoczesny wstep do teorii funkcji.

Maciej Skwarczynski

Lech Dubikajtis, WiadomosSci z geometrii rzutowej, Zajecia fakultatywne,
Panstwowe Zaklady Wydawnictw Szkolnych, Warszawa 1972, str. 168-4-8, cena
zt 10.—

Recenzowana ksiazka opisuje modele geometrii rzutowej. Model plaskiej geometrii rzutowej
jest tu konstruowany na plaszczyZnie kartezjafiskiej przez rozszerzenie zbioru punktéw plaszczyzny
kartezjanskiej o punkty niewladciwe kierunki. Nastepnie rozpatrywana jest grupa przeksztalced
rzutowych, do ktoérych Autor dochodzi w naturalny sposdb przez rzutowanie plaszczyzny na pla-
szczyzng. Analogicznie opracowana jest geometria rzutowa przestrzeni.

Autor, zdajac sobie sprawe z przeznaczenia ksiazki, przede wszystkim stara si¢ trafic do wy-
obrazni czytelnika, stara si¢ by wszystkie pojecia, a przede wszystkim pojecie punktu rzutowego
i przeksztalcenia rzutowego, otrzymane byly w sposdb naturalny. W rezultacie ksiazka jest
przystepna, a przyklady przeksztalcen rzutowych wzigte z zycia stanowia dobrg ilustracje teorii.
Nie sposob jednak nie zwrécié uwagi na przedstawiona tu interpretacje programu Kleina.
Program ten polega na badaniu niezmiennikéw réznych grup przeksztalcef tych samych modeli.
Nie mozna wigc moéwié, ze geometria rzutowa zawarta jest w afinicznej.

W dodatku do ksigzki podana jest aksjomatyka geometrii rzutowej. Niestety, wystarczajaco
nieciekawa: jedenascie poteznych aksjomatow przeplecionych szeScioma definicjami. Ponadto, jako
wczesniejsze, przyjete sa teoria liczb rzeczywistych i teoria mnogosci. A warto by tu przytoczyé



