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rozwiazania szczegblnego réwnania niejednorodnego nie mozna zastosowaé metody nieoznaczo-
nych wspolczynnikéw.

W rozdziale IV Autor poswieca wiele uwagi ukladom liniowym réwnan rbznicowych pier-
wszego rzedu o stalych wspolczynnikach, a w § 18 przedstawia pewne wyniki wlasne stanowiace
tylko przypadki szczegblne odpowiednich twierdzen z prac Mastowskiej i Kowala z lat 1957-1958,
ktore nie sg cytowane w skrypcie. Przy lekturze rozdzialu V traktujacego o ukladach nieréwnosci
rézntcowych pierwszego rzedu i dyskretnych odpowiednikach. niektérych wersji lematu Gronwalla
odniostem wrazenie, ze Autor skryptu nie zna bibliografii przeszto 50 oryginalnych prac o nier6-
wnosciach roznicowych i ich zastosowaniach, ktére ukazaly sie w latach 1947-1971. Nic wi¢c
dziwnego, ze wyniki § 20 uwazane przez Autora za nowe s3 tylko szczegblnymi wnioskami z od-
powiednich twierdzen Tieptina z 1960 r., wyniki za$ § 21 — z prac Jonesa, Willeta i Wonga z lat
1964-1965. W rozdziale tym pozostawiaja do Zyczenia definicja rzedu nieré6wnoédci réznicowej
i definicja rozwigzania takiej nieréwnofci, ktéra brzmi: ,,Przez rozwiazanie na zbiorze S nieréw-
noéci roznicowej bedziemy rozumie¢ kazda funkcje, ktéra speinia na zbiorze S dang nierdwno$é
r6znicowa”. Zgodnie z ta definicja funkcja u = @(k) = k2-+1 okreSlona dla k> 0 jest rozwiaza-
niem na zbiorze S = {0, 1, 2, ...} nierdbwnosci roznicowej

@ ulk+ D+ E2+Duk)> 0 dla keC,
poniewaz mamy

pk+ D+ 2+ pk) = (+1)2+14+(Rk241)2> 0 dla k=0, 1,...

Biorac teraz pod uwage rozwiazanie y = y(k) odpowiadajacego nieréwnosci (4) réwnania
roznicowego
Q) y+D+ E+D)yE) =0

z warunkiem poczatkowym y(0) = 1 widzimy, Ze rozwiazanie to przyjmuje nastepujace wartoSci
y)=—1, y(2) =2, y(3) = —10, y(4) = 100, za§ funkcja poréwnawcza u = @(k) spelniajaca
ten sam warunek poczatkowy @(0) = 1 i nier6wnosé (4) przyjmuje wartosci p(1) = 2, p(2) = 5,
() =10, ¢(4) = 17, a wigc mamy y(k) < p(k) dla k=1, 2, 3, ale y(4)> ¢(4).

Przyktad ten wskazuje, ze definiowanie rozwiazania nieréwnos$ci roznicowej w oderwaniu
od zwiazanego z nia §ciS§le rozwigzania réwnania réznicowego i warunkéw poczatkowych (lub
brzegowych) nie ma wiekszego sensu i moze prowadzi¢ do nieporozumien.

W rozdziale VI przewazaja opracowania wlasne Autora, ktore uwaza on za og6lniejsze w sto-
sunku do wynikow klasycznych juz prac O. Perrona i W. Hahna cytowanych w skrypcie. Jak
latwo si¢ o tym przekonaé, prace wielu autoré6w (Bellmam (1947), Harris i Sibuya (1964), Kowal
(1955, 1957), Mastowskaja (1966), Panow (1960), Sugiyama Shohei (1971)), zapewne nie znane wcale
Autorowi, zawieraja znacznie ogélniejsze twierdzenia na ten temat. W szczegdlnosci dyskretny
odpowiednik funkcji Lapunowa podany w § 25 mozna znalezé w pracy Kowala (1955) w og6l-
niejszej postaci. Reasumujac nalezy stwierdzié, Zze w swojej obecnej postaci recenzowany skrypt
nie jest pomoca naukowa godna polecenia szerszemu ogdlowi Czytelnikéw zainteresowanych
réwnaniami réznicowymi i ich zastosowaniami.

Roscistaw Rabczuk

K. Hinderer, Grundbegriffe der Wahrscheinlichkeitstheorie, Springer— Verlag,
Berlin—Heidelberg—New York 1972, str. 247.

Napisany przez profesora Instytutu Stochastyki (!; aroyalesBal — domyslaé sie czego$, zga-
dywaé co§, odgadywac) Matematycznej Uniwersytetu w Hamburgu i bardzo starannie wydany
w serii Hochschultexte (Podreczniki Uniwersyteckie) podrecznik jest przeznaczony przede wszystkim
dla studentéw matematyki i matematyzujacych studentéw innych specjalno$ci. Pomimo rzucaja-
cego si¢ w oczy i zapewne znaczacego podobienstwa tytutdw, ksiazka nie zawiera tak glebokich
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twierdzen, jak wydany przed czterdziestu laty przez to samo wydawnictwo 60-stronicowy traktat
Kotmogorowa(*). Nie robi¢ z tego zarzutu, bo ksiazka daje to, co we wstegpie obiecuje Autor, jest
z pewnoscia bardzo pozyteczna dla poczatkujacych adeptéw probabilistyki (szczegdlnie dla oséb
bez glgbszego przygotowania z funkcji rzeczywistych) i moim zdaniem prowadzi ich we wlasciwym
kierunku. Autor nie sili si¢ w niej na finezyjne twierdzenia i uogélnienia, ale robi robote elegancka
i precyzyjna matematycznie oraz przemyslana dydaktycznie. -

Czego mozna si¢ z niej nauczy¢? Ksigzka zaczyna si¢ od 70-stronicowego rozdziatu o dyskret-
nych (przeliczalnych) przestrzeniach probabilistycznych, ktérego poczatek to niebagatelna dawka
heurezy, usprawiedliwiajacej wprowadzenie modelu Kolmogorowa i krotka, pobiezna historia
przedmiotu. Potem troch¢ kombinatoryki, dyskretne zmienne losowe oraz rozklady, prawdopo-
dobiefistwa warunkowe, warunkowe gestosci i produkty, niezalezno$é, wartoéé oczekiwana i wa-
riancja, tadny paragraf o funkcjach tworzacych i na zakonczenie przeglad najwazniejszych roz-
ktadow dyskretnych spotykanych w ,,zyciu” (chyba probabilisty). 60-stronicowy drugi rozdziat
jest poswiecony wylozeniu pomocniczych narzedzi z teorii miary i catki. Wyklad jest tutaj dosé
standardowy, ale $ci§le dostosowany do potrzeb probabilistyki. Autor unika teoriomiarowego
baroku, ale chwilami widaé, Ze proza funkcji rzeczywistych mu nie wystarcza, bo co pewien czas
ulega pokusie zacytowania czego§ wyjatkowego, jak np. wyniku Solovaya (Ann. of Math. 1970)
o istnieniu modelu teorii mnogosci, w ktérym kazdy zbibr na prostej jest mierzalny wedtug Lebes-
gue’a. Trzeci rozdziat (100 str.) nosi tytul ,,Ogblne przestrzenie probabilistyczne” i, mutatis mutan-
dis, jest rozplanowany podobnie jak rozdziat pierwszy. Oczywiscie zamiast funkcji tworzacych
mamy tutaj transformat¢ Laplace’a i funkcje charakterystyczne, ale prawde mowiac Autor nie
robi z tych narzedzi zbyt wielkiego uzytku, bo w konczacym whadciwy tekst 15-stronicowym para-
grafie o zadaniach zwiazanych z nieskoficzonymi rodzinami zmiennych losowych znajdujemy tylko
graniczne twierdzenie Moivre’a~Laplace’a (i gars¢ faktéw o prostych procesach stochastycznych).

Podrgcznik unika twierdzen trudniejszych. Czytelnik nie znajdzie tutaj ani twierdzenia Kolmo-
gorowa o granicach odwrotnych przestrzeni z miarg, ani twierdzenia Bochnera, ani mocnych
praw wielkich liczb, ani ogélnych twierdzen granicznych, ani nawet lematu Borela-Cantelliego
czy twierdzenia o trzech szeregach. Autor uczciwie nie ukrywa ich istnienia, ale wzmianki o nich
usuwa .do Uzupelnieri. Zawarte w nich dane bibliograficzn:, ogromna ilo§¢ dokladnie przeracho-
wanych przykladow, jak i zamieszczane po kazdym paragrafie zadania sg integralnymi skladnikami
tekstu. Spis literatury zawiera 109 pozycji (w tym tylko 9 prac oryginalnych — reszta to monografie
i podreczniki) i daje bardzo dobre pojecie o tym, co nalezaloby czytaé po przestudiowaniu recen-
zowanej ksiazki. Ksiazke koncza indeks rzeczowy i do$¢ uzyteczny w tym wypadku spis symboli.
O== znaczy w ksiazce ,,bez zmniejszania ogbnoéci” (Ohne Einschrinkung der Allgemeinheit) i wpro-
wadzenie takiego porecznego symbolu zachecajacego do jego (nad)uzywania mozna uznaé za
jedyna zreszta metodyczna niestosowno$é. Reszta to solidna robota.

Wojbor A. Woyczynski

Gerhard Preuss, Allgemeine Topologie, Hochschultext, Springer Verlag, Ber-
lin—Heidelberg—New York 1972; str. IX-}-488.

Ksigzka jest zapisem rocznego wykiadu, jaki Autor prowadzil (pierwszy raz w 1970 r.) dla
studentow Uniwersytetu w Berlinie. TreScia sa gléwne pojecia topologii ogélnej z akcentem na
ujecie kategoryjne. Spis rozdzialéw: Preliminaria. Przestrzenie topologiczne i odwzorowania
ciagte. Filtry. Zupelno$¢é kategorii przestrzeni topologicznych. Aksjomaty oddzielania. Spojnosé.

(*) Traktat Kolmogorowa byt wydany w serii Ergebnisse der Mathematik (Osiagni¢cia ma-
tematyki), byl krotka monografia, ktdéra stworzyla fundamenty teorii prawdopodobienstwa

(przyp. red.).



