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twierdzen, jak wydany przed czterdziestu laty przez to samo wydawnictwo 60-stronicowy traktat
Kotmogorowa(*). Nie robi¢ z tego zarzutu, bo ksiazka daje to, co we wstegpie obiecuje Autor, jest
z pewnoscia bardzo pozyteczna dla poczatkujacych adeptéw probabilistyki (szczegdlnie dla oséb
bez glgbszego przygotowania z funkcji rzeczywistych) i moim zdaniem prowadzi ich we wlasciwym
kierunku. Autor nie sili si¢ w niej na finezyjne twierdzenia i uogélnienia, ale robi robote elegancka
i precyzyjna matematycznie oraz przemyslana dydaktycznie. -

Czego mozna si¢ z niej nauczy¢? Ksigzka zaczyna si¢ od 70-stronicowego rozdziatu o dyskret-
nych (przeliczalnych) przestrzeniach probabilistycznych, ktérego poczatek to niebagatelna dawka
heurezy, usprawiedliwiajacej wprowadzenie modelu Kolmogorowa i krotka, pobiezna historia
przedmiotu. Potem troch¢ kombinatoryki, dyskretne zmienne losowe oraz rozklady, prawdopo-
dobiefistwa warunkowe, warunkowe gestosci i produkty, niezalezno$é, wartoéé oczekiwana i wa-
riancja, tadny paragraf o funkcjach tworzacych i na zakonczenie przeglad najwazniejszych roz-
ktadow dyskretnych spotykanych w ,,zyciu” (chyba probabilisty). 60-stronicowy drugi rozdziat
jest poswiecony wylozeniu pomocniczych narzedzi z teorii miary i catki. Wyklad jest tutaj dosé
standardowy, ale $ci§le dostosowany do potrzeb probabilistyki. Autor unika teoriomiarowego
baroku, ale chwilami widaé, Ze proza funkcji rzeczywistych mu nie wystarcza, bo co pewien czas
ulega pokusie zacytowania czego§ wyjatkowego, jak np. wyniku Solovaya (Ann. of Math. 1970)
o istnieniu modelu teorii mnogosci, w ktérym kazdy zbibr na prostej jest mierzalny wedtug Lebes-
gue’a. Trzeci rozdziat (100 str.) nosi tytul ,,Ogblne przestrzenie probabilistyczne” i, mutatis mutan-
dis, jest rozplanowany podobnie jak rozdziat pierwszy. Oczywiscie zamiast funkcji tworzacych
mamy tutaj transformat¢ Laplace’a i funkcje charakterystyczne, ale prawde mowiac Autor nie
robi z tych narzedzi zbyt wielkiego uzytku, bo w konczacym whadciwy tekst 15-stronicowym para-
grafie o zadaniach zwiazanych z nieskoficzonymi rodzinami zmiennych losowych znajdujemy tylko
graniczne twierdzenie Moivre’a~Laplace’a (i gars¢ faktéw o prostych procesach stochastycznych).

Podrgcznik unika twierdzen trudniejszych. Czytelnik nie znajdzie tutaj ani twierdzenia Kolmo-
gorowa o granicach odwrotnych przestrzeni z miarg, ani twierdzenia Bochnera, ani mocnych
praw wielkich liczb, ani ogélnych twierdzen granicznych, ani nawet lematu Borela-Cantelliego
czy twierdzenia o trzech szeregach. Autor uczciwie nie ukrywa ich istnienia, ale wzmianki o nich
usuwa .do Uzupelnieri. Zawarte w nich dane bibliograficzn:, ogromna ilo§¢ dokladnie przeracho-
wanych przykladow, jak i zamieszczane po kazdym paragrafie zadania sg integralnymi skladnikami
tekstu. Spis literatury zawiera 109 pozycji (w tym tylko 9 prac oryginalnych — reszta to monografie
i podreczniki) i daje bardzo dobre pojecie o tym, co nalezaloby czytaé po przestudiowaniu recen-
zowanej ksiazki. Ksiazke koncza indeks rzeczowy i do$¢ uzyteczny w tym wypadku spis symboli.
O== znaczy w ksiazce ,,bez zmniejszania ogbnoéci” (Ohne Einschrinkung der Allgemeinheit) i wpro-
wadzenie takiego porecznego symbolu zachecajacego do jego (nad)uzywania mozna uznaé za
jedyna zreszta metodyczna niestosowno$é. Reszta to solidna robota.

Wojbor A. Woyczynski

Gerhard Preuss, Allgemeine Topologie, Hochschultext, Springer Verlag, Ber-
lin—Heidelberg—New York 1972; str. IX-}-488.

Ksigzka jest zapisem rocznego wykiadu, jaki Autor prowadzil (pierwszy raz w 1970 r.) dla
studentow Uniwersytetu w Berlinie. TreScia sa gléwne pojecia topologii ogélnej z akcentem na
ujecie kategoryjne. Spis rozdzialéw: Preliminaria. Przestrzenie topologiczne i odwzorowania
ciagte. Filtry. Zupelno$¢é kategorii przestrzeni topologicznych. Aksjomaty oddzielania. Spojnosé.

(*) Traktat Kolmogorowa byt wydany w serii Ergebnisse der Mathematik (Osiagni¢cia ma-
tematyki), byl krotka monografia, ktdéra stworzyla fundamenty teorii prawdopodobienstwa
(przyp. red.).
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Oddzielanie a spojnosc. Zwartoéé. Epirefleksje i monorefleksje (w topologii ogdlnej i gdzie indziej)
Jednostajnosci. Bliskosci. Cwiczenia (80). Bibliografia (41). Lista nazw. Lista symbo i.

Nie ma parazwartosci i zagadnien metryzacyjnych. Jest za to raczej duzo o spdjnosci i nie-
spOjnosci (67 stronic), a jeszcze wiecej o kategoriach (pelne dwa rozdzialy, a razem okolo stu
stronic). Pojecie kategorii oparte jest na teorii zbioréw i klas, ale ta teoria nie jest w ksiazce wylo-
zona (jest odsylacz do Kelleya, General topology). Jest za to wylozony szczegotowo formalizm
funktoréw sprzezonych (w uproszczonej sytuacji, kiedy jeden z funktorow jest inkluzjg) z twier-
dzeniem Freyda o istnieniu funktora sprzgzonego. :

Podstawowy tekst poswiecony topologii ogdlnej czyta sie dobrze. Dostosowany jest do panu-
jacego kanonu. Dowody sa pelne i krotkie, wybrane wérdd najlepszych. Do przejrzystoscei 1 skrotow
przyczynia sie w niemalym stopniu jezyk teorii kategorii.

Teorii kategorii jest jednak za duzo. Uzyteczna w oddzielnym dowodzie i umozliwiajgca
wyrazne stawianie zagadnien, staje si¢ uciazliwa, jeSli — jak to jest w tej ksiazce — przyczynia sig
do tworzenia stwierdzen majacych jedynie znaczenie klasyfikacyjne. Okresla sie w tej ksiazce wyrow-
nania (ekwalizatory) po to, by wraz z produktami postuzyly do okre§lenia zupelnosci kategorii.
Poza definicja i odnotowaniem faktow, Zze pewne kategorie sa zupelné, a pewne nie, zupeno$é
kategorii si¢ nie pojawia. Okresla si¢ obiekty projektywne, ale poza wzmianka o pracy Gleasona
o przestrzeniach projektywnych nic si¢ o nich dalej nie pisze. Twierdzenie Freyda nie wplynelo
na zaoszczedzenie tekstu: uzwarcenie Cecha-Stone’a bylo zbudowane przedtem bez tego twier-
dzenia, a potem jeszcze raz za jego pomoca jedynie po to, by pokazad, jak to twierdzenie dziala,
bo nowych faktow nie przybylo. Pewne kategorie nazwano zbalansowanymi (bimorfizmy sa w nich
izomorfizmami) jedynie po to, by odnotowaé oczywiste fakty, ze pewne kategorie sa zabalansowane,
a inne nie. Wydaje sie, ze teorii kategorii zawsze bedzie za duzo, jesli przylozy¢ ja do jednej kate-
gorii, ktora nie jest w stanie zrealizowad wszystkich mozliwosci. Wtedy w dodatku na tle tego
nadmiaru wida¢ wyraZznie stabe strony teorii kategorii, ktora nie zdaje sprawy z subtelniejszych
zagadniefi. Wida¢ to i na przykladzie topologii ogodlnej, co prawda przewaznie poza zakresem ob-
jetym ta ksiazka. Ale i w tej ksiazce rozdziat o spdjnosci okazat sie poza zasiegiem metod teorii
kategorii; chociaz Autor nie zrezygnowal z prob: stwierdzenie, ze epimorfizmy sa odwzorowaniami
na, interpretowane jest jako kategoryjny odpowiednik twierdzenia Darboux ().

Istotng wada ksiazki jest brak przyktadéw. Nie ma ich nawet tyle, by rozréznié pojecia. I nie
chodzi tu o przyklady trudniejsze w rodzaju przestrzeni regularnej niejednopunktowej, na ktorej
kazda funkcja ciagla jest stata, ktore wystarczy wzmiankowaé odsylajac do prac oryginalnych
(co Autor' akurat robi), ale o przyklady podstawowe. Nie ma przykladow: przestrzeni Hausdorffa
nieregularnej, przestrzeni catkowicie regularnej nienormalnej, przestrzeni osrodkowej bez bazy
przeliczalnej, podprzestrzeni zwartej niedomknigtej w przestrzeni Ty; brak przykiadu na niedzie-
dziczenie si¢ normalnosci i na nieprzechodzenie normalno$ci na produkt. Tego braku nie mozna
ttumaczy¢ zasadg opuszczania rzeczy latwych, bo przykladdéw catkiem latwych (np. w zakresie
topologii ponizej 7Ty na zbiorach skonczonych) nie brak.

Lista nazw na konicu ksigzki ma 596 pozycji. Tych nazw i pojeé jest w ksiazce za duzo. Roz-
roznia si¢ nazwa regularno$é i T3, normalnodé i T,, zwarto$¢ i quasizwartosé (zwarto$é bez T3)
etc. Pojawiaja si¢ topologie minimalne wirdd T, i maksymalne wérdd zwartych (tu quasizwartych),
i oba te pojecia dostaja nazwy; potem poza odnotowaniem oczywistego faktu, Zze topologie zwarte
T, (tu zwarte) sa obu tych rodzajéw, nic si¢ o wprowadzonych pojeciach nie pisze (nadmienia si¢
jedynie, ze topologie maksymalne wérdd (quasi-) zwartych nie bgdace T z odestaniem do pracy
oryginalnej). Podobny jest los przestrzeni ekstremalnie niespdjnych, przestrzeni Baire’a i roz-
maitosci n-wymiarowych, pojeé jedynie powprowadzanych. Dochodza do tego pojecia majace
po kilka definicji; np. zwarto$¢ (tu quasizwarto$¢) ma ich cztery i potem trzeba dowodzié réwno-
waznofci. Blisko$ci okreSlane sa w terminach relacji 8, a jednostajnosci przez otoczenia przekatni;
na kofcu rozdziatu bliskosci okazuja si¢ szczegblnym przypadkiem jednostajnosci i czytelnik moze
odnieéé wrazenie, ze ma do czynienia z twierdzeniem, a nie z przekladem jednej terminologii na
druga.

Obszerny rozdziat o uzwarceniach (30 stronic), przewaznie o 8X, nie zawiera prawie nic o SN,
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w kazdym razie nic o wadze i o mocy fN. Niewiele przesadzajac, SN jest przestrzenia, dla ktorej
teoria uzwarcefi istnieje.

Nie mozna robi¢ zarzutu Autorowi z tego powodu, ze zdecydowal si¢ na okre§lony wybor
tematéw i ze np. co§ pomingl. Pominigcie parazwartosci i twierdzen metryzacyjnych wplynelo
nawet dodatnio na budowe ksiazki, zeSrodkowujac ja wokol metod teorii kategorii, Jesli nie ma
w tej ksiazce twierdzefi o AN, to wynika stad jedynie to, Ze nie jest to ksigzka o AN. Ale sa w ksiazce
cale dwa rozdzialy, wlasnie o kategoriach, ktére poza symbolikg i terminologia nie maja wplywu
na resztg ksiazki, a sg w tych rozdzialach i twierdzenia. Je$li ponadto ilo$é niezilustrowanych przy-
ktadami i niesprawdzonych w twierdzeniach poje¢ jest tak duza, ze bez trudu daje si¢ wyliczad,
to znaczy to, ze wybdr tematow i sposodb, w jaki si¢ prowadzi czytelnika poprzez twierdzenia, nie
spetnia pewnych regul, co do ktérych raczej nie ma si¢ watpliwosci. Zadania na korcu ksiazki
nie zmieniaja sytuacji: sa to zadania na dowodzenie, przewaznie na dowodzenie réwnowaznosci
podawanych tam pojeé.

Student nauczy si¢ topologii ogdlnej z tej ksiazki kto wie czy nie szybciej niz z innych. Ksigzka
moze si¢ nawet podobaé: uwagi krytyczne zamieszczone wyzej odnosza sie albo do rzeczy, ktérych
w ksiazce nie ma, wigc wtedy trafiaja w proznie, albo zarzucaja nadmiar, a wedhig czesto spoty-
kanych opinii niczego nigdy nie jest za duzo. Nie zmieni to faktu, ze topologia ogélna ogladana
poprzez ksigzke Preussa jest teoria formalna, podporzadkowang ustalonemu kanonowi i zajmu-
jaca si¢ systematyka bardziej niz zjawiskami.

Jerzy Mioduszewski

Ksiazki nadestane

Saul 1. Gass, Programowanie liniowe. Metody i zastosowania, wydanie drugie
zmienione i uzupetnione, Panstwowe Wydawnictwo Naukowe, Warszawa 1973,
str. 309, cena z! 50.— Z angielskiego przettumaczyt Jerzy Michalczyk.

1. Wstep. 2. Podstawy matematyczne. 3. Ogélne zagadnienia programowania liniowego. 4-
Metoda sympleksow. 5. Zagadnienia dualne programowania liniowego. 6. Zrewidowana metoda
symplekséw. 7. Postepowanie w przypadku degeneracji. 8. Parametryczne programowanie liniowe.
9. Inne techniki obliczeniowe. 10. Zagadnienia transportowe. 11. Gléwne zastosowania progra-
mowania liniowego. 12. Programowanie liniowe i teoria gier. 13. Programowanie nieliniowe.

Michael A. Harrison, Wstep do teorii sieci przelqczajacych i teorii automatéw,
Panstwowe Wydawnictwo Naukowe, Warszawa 1973, str. 549, cena zt 70.— Z an-
gielskiego przettumaczyli: Henryk Stelmasik, Jerzy Szabatin i Wlodzimierz Zuberek.

1. Podstawy matematyczne. 2. Algebra Boole’a i jej zastosowanie. 3. Kombinacyjne uklady
przelaczajace. 4. Minimalizacja funkcji boolowskich. 5. Grupy odwzorowan i niezmienniczo$é
grup. 6. Wlasnosci funkcji boolowskich i ich wykorzystanie w syntezie. 7. Sieci drzewowe i ogblna
dyskusja syntezy. 8. Projektowanie niezawodnych ukladéw za pomoca zawodnych elementéw.
9. Wprowadzenie do teorii maszyn sekwencyjnych. 10. Maszyny sekwencyjne z wyjsciem. 11. Pro-
blem minimalizacji. 12. Systemy przej§¢ i wyrazenia regularne. 13. Zdarzenia okre§lone i maszyny
probabilistyczne. 14. Realizacja ukladowa i zagadnienie kodowania stanéw. 15. Wprowadzenie
do teorii jezyk6w bezkontekstowych.



