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Po drugie, wiekszoéé z nas pracuje w szkolach wyzszych, a wigc zastosowania
komputeré6w tam wlasnie interesuja nas szczegélnie. Staralem sig w mojej recenzji
wyrazié ubolewanie, ze w ksiazce o takim tytule tak malo méwi sie o speeyfice infor-,
matyki w nauczaniu, o informatyce jako pomocy w pracy naukowej i o tym, jak
zorganizowaé system informatyczny tak, aby zaspokoié plynace stad potrzeby.
Wystarczy przegladnaé rozdziat 8 Projektowanie systeméw imformatycemych, aby zoba-
czyé, ze Autor traktuje nas samymi ogdlnikami, niewiele majacymi do czynienia
ze specyfiky pracy szkoly wyzszej.

Po trzecie, matematyka ma obecnie wiele dziedzin peryferyjnych, w ktérych
nabiera ksztaltéw, przestaje byé bezpostaciowa, liczby staja sie mianowane, a wzo-
ry wyrazaja konkretne zaleznodci materialne. Jedna z tych dziedzin jest informatyka.
Kazda z tych dziedzin jest interesujaca dla matematyka, ktérego zadaniem jest spra-
wdzié, czy jego matematyka nie jest naduzywana, czy formuly i formalizmy nie
stuzg jako parawan dla braku tresei.

Listy do Redakcji

Jerzy Lo
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Mirostaw Grabowski, Cwiczenia 2z analizy matematycznej dla nau-
czycieli, Panstwowe Wydawnictwo Naukowe, Warszawa 1980, str. 348,

cena zl 40.—

Ksigzka Mirostawa Grabowskiego
yrzeznaczona jest, jak pisze autor
w przedmowie, dla nauczycieli podejmu-
Jjacych studia wysisze systemem wieczo-
rowym lub zaocznym na tych Lkierun-
kach studiéw, na kitérych jest w progra-
mie analiza matematycena, oraz dla
nauczycielt prowadzqeych zajecia fakul-
tatywne 2 matematyki w szkole §redniej.

Krétko charakteryzujae, jest to
zbiér zadad z analizy matematycznej
% przykladowymi rozwigzaniami oraz z
niezbedna czescia teoretyczna.

Ksigzka dzieli sig na nastgpujace
rozdzialy: I. Wybrane wiadomosel z
arytmetyki i algebry, IIL. Fuankcje,
ITI. Ciagi liczbowe, IV. Szeregi liczbowe
nieskoniczone, V. Granica i cigglogé
funkeji, VI. Rachunek rézniczkowy,
VII. Rachunok catkowy, VIII. Dalsze
wlasnosei ciagéw i szeregéw, IX. Wska-
2éwki i rozwiazania zadaf.

Uklad ksigzki jest klasyezny, natu-
ralny i do§é czesto spotykany w tego
typu opracowaniach, zaréwno krajo-
wych, jak 1 zagranicznych. Kazdy
rozdzial jest podzielony na paragrafy.
W poczgtkowych paragrafach kazdego
rozdzialu zamieszczone zostaly pod-
stawowe definicje i twierdzenia bez
dowodéw. Dosé czesto podawany jest
intuicyjny sens wprowadzanych pojeé
lIub formulowanych twierdzen, a takze
podawana jest dokladna ich interpre-
tacja geometryczna, co jest ilustro-
wane rysunkami.

‘W przedostatuim paragrafic kazde-
go rozdzialu zamieszczone s3 éwiczenia
z przykladowymi rozwiazaniami, dobrze
ilustrujgcymi material wprowadzony w
danym rozdziale. Rozwigzania tych éwi-
czen s3 dokladne, staranne i powinny
byé zrozumiale nawet dla os6b malo
obytyeh z matematyka. W ostatnim
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paragrafie kazdego rozdzialu znajduje
sie duiy wybdr zadan przeznaczonych
do samodzielnego rozwiazania.

W polskiej literaturze matema-
tycznej jest kilka opracowan tego
typu, np. W. Krysicki, L. Wto-
darski, Analiza matematyczna w zada-
niach, G. I. Zaporozec, Metody rozwiq-
sywania zadai z analizy matematy-
cenej, i inne.

Niestety, w ksigzce M. Grabowskie-
go widaé¢ sporo usterek, szczegdlnie w
pierwszych paragrafach kazdego rozdzia-
tu. Znajduja sie w nich, oprécz zwyklych
bledéw, przeoczen czy bledéw dru-
karsgkich, niedociggniecia wynikajace z
niedopracowania czedci teoretycznej.
Czesto nie formuluje si¢ dokladnie
zalozenr w twierdzeniach czy w defini-
ejach, na przyklad:

— przy definiowaniu funkeji od-
wrotne] (Definicja 2.9) zaklada sie
tylko réznowartodciowosé funkeji;

— w twierdzeniach dotyczacych
wklestosci, wypuklosei, punktéw prze-
giecia funkeji (Twierdzenia 6.14-6.16),
uzywa sie drugiej pochodnej funkeji,
bez wspominania o tym, Ze funkcja
jest dwukrotnie r6zniczkowalna;

— w twierdzeniu o postaci fun-
keji pierwotnej (Twierdzenie 7.17) nie
jest powiedziane, dla jakich funkeji
postaé ta ma sens.

Jest jeszcze wiele innych takich
przykladéw. W kilku przypadkach pro-
wadzi to do falszywofel twierdzen.
Na przyklad kryteria poréwnaweze
zbieinofci szeregéw (Twierdzenia 4.16
i 4.23) sa nieprawdziwe bez zalozenia
dodatnio$ci wyrazéw szeregu. Kryte-
rium Abela (Twierdzenie 7.28) o zbie-
znosei calki niewladciwej, w podanej
wersji, jest réwniez nieprawdziwe.

W innych zas przypadkach podaje
sie¢ definicje lub twierdzenia przy zalo-
zeniach zbyt mocnych lub wrecz nie-
potrzebnych, np. w twierdzeniu po-
dajacym warunek dostateczny istnicnia
ekstremum w punkcie z, (Twierdzenie
6.13) zaklada sie ciaglosé drugiej po-
chodnej w punkcie ;; analogicznie

w twierdzeniu o istnieniu punktu prze-
giecia funkeji w x, (Twierdzenie 6.17)
zaklada sie ciagloéé trzeciej pocho-
dnej w punkeie x,. W twierdzeniu 7.25

©
o ciggloci funkeji F(x) = [ f(t) dt,

a

r el a, ), zaklada sie calkowalnosé
funkeji f na calym przedziale ( a,co).
Prowadzi to w niektéryech przypad-
kach do malej uiytecznodci twierdzen
czy wzoréw, np. z twierdzenia 8.12
promieni zbieznosci szeregu potegowego
oo

> a,2™ mozna obliczaé tylko w przy-
n=0

[ ——
 padku, gdy istnieje granica lim V|a,|.

n—>00

Sa jeszeze innego typu niedocia-
gnigcia. W paragrafie poswieconym
definicji granicy funkeji w punkeie
oraz ciggloSei funkeji podanych jest
tyle definicji w réinyeh przypadkach
(tacznie 19), Ze mozna si¢ w tym wszy-
stkim zgubié. Lepiej byloby podaé
kilka bardziej ogélnych definicji.

Prosty fakt, ze kazda funkeja
jednostajnie ciagla w przedziale X jest
w tym przedziale ciggla, podany jest
jako wniosek z twierdzenia Cantora
(Twierdzenie 5.18), ze kazda funkeja
ciggla w przedziale domknietym <{a, b>
jest w tym przedziale jednostajnie
ciggla.

Czasami podaje si¢ definicje po-
wtornie, tylko w nieznacznie zmie-
nionej formie (Definicje 1.10, 1.11),
uzywa sie termindw, ktére sa zarezer-
wowane tradycyjnie dla innych teorii
czy pojeé, np. termin teoria funkcjé
(str. 23) jest racze] zarezerwowany
dla pewnego dzialu analizy zespolonej,
a nie dla elementarnych wiadomosei
o funkejach; pojecie funkcja catkowalna
raczej nie oznacza istnienia funkeji
pierwotnej dla danej funkecji (str. 165).

Poza powyiszymi niedociagniecia-
mi jest dofé duzo zwyklych usterek
wynikajacych albo z winy autora,
albo z bledéw drukarskich. Uwazam,
ze nalezaloby przynajmniej w naste-
pnym wydaniu wyeliminowaé wyze}
wspomniane niedociggniecia i bledy-
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Mimo powyizszych krytycznych
uwag sadze, ze ten zbidr zadand moze
byé pomoeny ludziom stawiajacym
pierwsze kroki w analizie matematy-

cznej, jak réwniez nauezajacym tego
przedmiotu na raczej elementarnym
poziomie.

Roman Dwilewicz

Adam Plocki, Rachunek prawdopodobienstwa dla nauczycieli, Paxistwo-
we Wydawnictwo Naukowe, Warszawa 1981, str. 431, cena zt 90.—

ISBN 83-01-02661-8

Treéé: Od autora. 1. Kompen-
dium z kombinatoryki. 2. Dodwiad-
czenia losowe i przestrzen jego wynikow.
3. Zdarzenie. 4. Symulacja probabili-
styczna. Tablice liczb losowych. 5. Gry
losowe. 6. Prawdopodobienstwo. 7. Blg-
dzenie losowe. Liczydio probabilisty-
czne. 8. Prawdopodobieistwo klasyczne.
9. Prawdopodobieistwo geometryczne.
10. Niezaleznoéé stochastycezna zdarzen.
11. Zmienna losowa. 12. Préba, sche-
mat i zmienna Bernoulliego. 13. Rozklad
Poissona. 13. Zasada praktycznej pe-
wnoéei, ezyli o estymacji 1 weryfikacji.
15. Prawo wielkich liczb Bernoulliego.
16. Lanicuchy Markowa. 17. Probabili-
styka jako integralna cze$é ksztalcenia
matematycznego i ogélnego w szkole.
Tablice liczb losowych. Bibliografia (53
pozycje). Skorowidz. Spis rzeczy.

Ksigzka adresowana jest do nauczy-
ciela matematyki. W zamierzeniu auto-
Ta jej tre$é ma przyblizyé czytelnikowi
specyfike rozumowan probabilistyez-
nych i pomée w ksztalceniu podstaw
intuicyjnyeh rachunku prawdopodo-
bieistwa. Formalizacje tej teorii autor
uwaza za sprawe drugorzedna. Ksigika
ta nie jest wykladem teorii prawdopodo-
bieristwa. Zawiera ona opracowanie dy-
daktyceno-metodycene podstaw tej teorit,
2awiera tworzong pod kalem intereséw
nouczania koncepcje propedeutyki tej
teorii. Zacytowane zdania — pochodza-
ce ,,0d autora” — oddajg adekwatnie
odczucie recenzentd, ze z tej ksigzki
nie mozna nauezyé sig rachunku prawdo-
Podobienstwa.

Z drugiej strony, trzeba tu stwier-
dzié, ze stanowi ona wartosciows 1 po-
szukiwang — nie tylko przez nauczy-
cieli matematyki — pozycje literatury
probabilistycznej. Do powyzszego stwier~
dzenia upowaznia mnie nie tylko fakt, ze
ksigzka omawia wiele hasel (symulacja.
probabilistyczna, drzewa, bladzenia lo-
sowe po grafach, liczydlo probabilisty-
czne, gry losowe, metoda Monte Carlo,
itp.), waznych z punktu widzenia inte-
reséw nauczania rachunku prawdopodo-
bienstwa, ale réwniez fakt, ze jej wy-
klad opiera si¢ na wieloletniej pracy
autora ze studentami, nauczycielami
i mlodziezg szkolng.

Autor proponuje Ttozpoczecie le-
ktury tej ksiazki od ostatniego (17)
rozdzialu. Zawarte w nim poglady na
motywacje, cele, tre§é i metody nau-
czania probabilistyki szkolnej sa, zda-
niem recenzenta, kontrowersyjne. Nie
miejsce tutaj na wymiane pogladéw,
ale musze przyznaé, ze budzg we mnie
niepokoéj stwierdzenia typu: Formali-
zacje rachunkw prawdopodobieristwa w-
szkole naledy traktowaé raczej jako sprawe
drugorzednq. Mozna zastanawiaé si¢ nad
tym, czy ta formalizacja w nauczaniv
rachunku prawdopodobieristwa jest w 0gd-
le konieczna (str. 371). Takie zachwia-
nie proporeji w nauezaniu rachunku
prawdopodobieistwa na pewno nie po-
zwoli osiagnaé celéw, Ltére stawia.
nauczycielowi autor recenzowanej ksia-
zki.

Odstepstwa od przyjetej termino-
logii, np. ,,wynik” zamiast ,zdarzenie-



