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Recenzje

Uwagi w zwigzku z recenzja D. Szynala ksigzki L. T. Kubika i A,
Krupowicza, Wprowadzenie do rachunku prawdopodobiensiwa i jego
zastosowar, (Wiadom. Mat. 26 (1984), str. 116-117).

1. Recenzent widzi tak duza zbiez-
nosé naszej ksiazki z ksigzka M. Fisza,
Rachunek prawdopodobietistwa i statys-
tyka matematycena, ze odsyla czytelnika
do recenzji S. Zubrzyckiego ksigzki
Fisza i uwaza sie za zwolnionego z obo-
wigzku szezegélowego oméwienia naszej
ksigzki. W tej sytuacji musze wskazaé
na' pewne istotne réznice pomiedzy
nasza ksiazks a ksiazks Fisza, ktorych
Recenzent nie dostrzegt lub wuznal
za nieistotne.

W literaturze probabilistycznej na-
wigzujacej do zastosowan bardzo czesto
wystepuja rozbieznodei miedzy defi-
nicjami pewnych pojeé a pdiniejszym
stosowaniem ich. Wielu autoréw uiywa
tych samych terminéw w rbéiznych
sensach (matematycznym oraz potocz-
nym, zargonowym) nie troszezac gie
0 ich zgodnos$é. ze soba. Moim zdaniem
jest to bardzo szkodliwe: 1) mieszane
83 fakty matematyczne z niematema-
tycznymi, co utrudnia sensowne sto-
Sowanie probabilistyki do zagadnien
praktycznych; 2) stwarzane jest wra-
Zenie, ze probabilistyka stanowi gorszy
rodzaj matematyki, w ktérym nie trzeba
trzymaé sie wprowadzonych definicji,
€0 moze zniecheci¢ do niej.

Przykladami terminéw uzywanych
W dwoéch sensach sa: zmienna losowa
i niezalezno§¢ zmiennych losowych.
M.in. Fisz podajessciste definicje ma-
tematyczne tyeh pojeé, ale potem
W zagadnieniach praktycznych przez

il — wiadomo$ci Matematyczne XXVII.1

zmienng losows rozumie liczbowy wynik
doswiadczenia losowego, a przez nie-
zalezne zmienne losowe — liczbowe wy-
niki niezaleZnych (w sensie potocznym)
doswiadezen losowych. W naszej ksigzce
sprawa relacji obu senséw tych terminéw

- jest oméwiona na str. 151-156.

M. Fisz okreéla proces stochastyezny
jako jednoparametrows rodzine zmien-
nych losowych X; (domyélne: okreslo-
nych w tej samej przestrzeni probabi-
listycznej (2, M, P)). Nastepnie defi-
niuje rézne typy proceséw stochastycz-
nych (m.in. proces Poissona, proces
Wienera), nakladajac na zmienne loso-
we X; pewne warunki. Niestety, nie
podaje ani jednego przykladu konkret-
nego procesu danego typu (tzn. przy-
kladu przestrzeni probabilistycznej (2,
M, P) i okre§lonych na Q funkeji X;(w)
spelniajacych odpowiednie warunki), ani
nic nie moéwi, z czego wynika istnienie
procesu odpowiedniego typu. W rezul-
tacie pojecia te wisza w préini. Czytel-
nik moze mieé¢ watpliwodci czy w ogble
istnieja definiowane procesy. Niestety,
takimi ,drobiazgami” wielu autoréw,
a takze recenzentdéw, nie przejmuje sie.

Aby uniknaé tego typu zarzutéw,
trzeba albo wylozyé rzetelnie teorig
proceséw stochastycznyech w oparciu
o teorie miary (tego rodzaju wyklad
bylby dla wielu czytelnikéw niestrawny),
albo ograniczyé sie do oméwienia tylko
niektérych aspektéw procesdéw stochas-
tyeznych stosujac inne podejécie. W na-
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szej ksigice wybrana zostala ta druga
droga. Procesy stochastyczne zostaly
wylozone mnie w jezyku zmiennych
losowych, ale w jezyku rodziny roz-
kladé6w. Trudno tu zauwazyé choéby
cien podobieristwa do wykladu pro-
cesOw stochastycznych z ksiazki Fisza.

Podane wyzej uwagi krytyczne odno-
szg sie nie tylko do ksigzki Fisza, ale
takze do wielu innych, takze autoréw
zagranicznych. Dotyczy to np. ksigzki
znanych probabilistéw radzieckich I. I.
Gichmana, A. W. Skorochoda i M. I.
Jadrenki, Teoria wierojatnostiej i matie-
maticzeskaja  statistika, Kijow 1979.
W ksiazce tej nie ma ani jednego przy-
ktadu (zgodnego z wprowadzonymi de-
finicjami) niezaleznych zmiennych loso-
wych, lancucha Markowa, procesu sto-
chastycznego.
~ 2. Wéréd npielicznych konkretnych
zarzutéw co do naszej ksiazki jest zarzut,
ze definicja zdarzenia losowego (jako
dowolnego podzbioru przestrzeni )
ze str. 22 jest nieprecyzyjna, gdyz do-
tyczy jedynie dyskretnych przestrzeni
zdarzen elementarnych Q. Dziwny za-
rzut. Wydaje mi sie rzecza naturalng
nazwaé sdarzeniem kazdy podzbiér prze-
strzeni 2, a elementy odpowiedniego
g-ciata M podzbioréw przestrzeni 2
nazwaé zdarzeniami probabilizowalnymi
(rozdz. IV, §1). Co w tym zlego?
Mamy wtedy analogie do zbioréw
i zbioréw mierzalnych, Zreszta nie ja
jeden zdarzeniem nazywam kazdy pod-
zbiér przestrzeni 2. Przede mng robili
to np. J. W. Prochorow i J. A. Rozanow
na str. 123 ksiazki Rachunek prawdopo-
dobienstwa, Warszawa 1972,

3. Trzeba stwierdzié, ze Recenzent
w ogdble nie bierze pod uwage potrzeb
empiryka, ktéry chcialby poznaé rachu-

nek prawdopodobienstwa nie tylko jako
teorie matematyczng, ale takze jako na-
rzedzie badan empirycznych. Recen-
zent np. zarzuca ksigzce brak wszyst-
kich dowoddéw (czy rzeczywiScie sg
one wszystkie niezbedne do probabi-
listycznego wyksztalcenia nie-matema-
tyka?), czy brak definicji zbieznosci
stochastyeznej ciaggu zmiennych loso-
wych do zmiennej losowej (a nie tylko
do statej), natomiast razg Go komen-
tarze dotyczace budowy modelu pro-
babilistycznego doswiadczenia losowego,
co jest sprawa kluczowa dla zastosowan
i 0 czym nie ma mowy w ksigzce Fisza.

4. Ze wizgledu na wyjatkowy cha-
rakter recenzji D. Szynala pozwole
sobie przytoezyé fragment recenzji Ro-
berta Bartoszyrskiego (do wgladu w
Redakeji Matematyki PWN), na pod-
stawie ktoérej PWN przyjelo maszyno-
pis naszeéj ksiazki: Material ksiqiki
obejmuje podstawowy wyklad rachunku
prawdopodobieristwa i statystyki, prey
czym szezegdlny macisk polotony jest na
konstrukeje pojeciowe © preejscie od
sytuacji rzeczywistej do modelu. Staran-
noéé przedstawienia tych wlasnie aspek-
tow — zwiqeku miedzy rzeceywistoéeiq,
modelem ¢ teorig — stanowi o glownej
wartosci ksiqéki. Ksigéka jest cennym
uzupelnieniem polskiej literatury pro-
babilistyczmej ¢ w pelni zasluguje
ne wydanie. Przyniesie ona podylek
studentom, zwlaszcza kierunkéw niema-
tematycznych (kierunki technicene, biolo-
gia, nauki spoleczne itp.), jak réwnies
tym wseystkim, ktérzy z takich cey imnych
powoddw muszq uzupelnié swoje wiado-
moéci w zakresie podstaw prawdopodo-
bieristwa 1 statystyki.

Lech T. Kubik
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Powstawanie wspélezesnej teorii liczb
wigze sie zazwyczaj z ukazaniem sie

Disquisitiones Arithmeticae Gaussa W

1801 roku, a badania w tej dziedzinie
w poprzednich epokach traktuje si¢
czesto z lekcewazeniem, wytykajac Eu-



