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TwierDzeNIE 4 (Paige). Jesli D jest endomorfizmem lokalnie algebraicznym
przestrzeni (E, K) i cialo K ma charakterystyke zero, to modut (E, K [x]) jest
podzielny wtedy i tylko wtedy, gdy istnieje endomorfizm T przestrzeni E, taki Ze
zachodzi réwnosé (4).

Na zakonczenie podam kilka uwag zwigzanych z twierdzeniem Paige’a.
Element xeE bedziemy nazywaé elementem algebraicznym wzgledem endo-
morfizmu D, gdy istnieje wielomian pe K [x], p # O taki, ze p(D)x = 0. Zbior
wszystkich elementow algebraicznych przestrzeni E jest podprzestrzenia linio-
wa niezmienniczg ze wzgledu na endomorfizm D. T¢ przestrzen bedziemy
oznacza¢ symbolem E,. Na podstawie twierdzenia Paige’a wnioskujemy, Ze
gdy dla endomorfizmu D istnieje endomorfizm T spetniajacy rownosc (4), to
(E,, K[x]) jest podmodutem podzielnym modutu (E, K [x]). W teorii grup
abelowych znane jest (por. [S]) nastgpujace twierdzenie.

TwierpzeNiE 5 (R. Baer). Niech G bedzie grupg abelowq i niech G, bedzie
podgrupq podzielng tej grupy. Woéwczas istnieje podgrupa G, taka, ie G =
= GO @Gl .

To twierdzenie przenosi si¢ na przypadek dowolnego modutu nad pier-
scieniem euklidesowym. Zestawiajac je z poprzednimi wynikami, otrzymuje-
my nast¢pujacy wniosek.

Wniosex. Niech E bedzie przestrzeniq liniowq nad cialem przemiennym o
charakterystyce zero i niech D bedzie endomorfizmem tej przestrzeni. Jesli
istnieje inny endomorfizm T tej przestrzeni speilniajacy réwnosé (4), to
istnieje podprzestrzeh E,, niezmiennicza ze wzgledu na endomorfizm D taka,
e E=E,®E,.
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