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T w ie r d z e n ie  4 (Paige). Jeśli D jest endomorfizmem lokalnie algebraicznym 
przestrzeni (E, K ) i ciało K  ma charakterystykę zero, to moduł (E , K  [x]) jest 
podzielny wtedy i tylko wtedy, gdy istnieje endomorfizm T  przestrzeni E, taki że 
zachodzi równość (4).

Na zakończenie podam kilka uwag związanych z twierdzeniem Paige’a. 
Element x e E  będziemy nazywać elementem algebraicznym względem endo- 
morfizmu D, gdy istnieje wielomian p e K  [x], p #  0 taki, że p(D)x = 0. Zbiór 
wszystkich elementów algebraicznych przestrzeni E jest podprzestrzenią linio­
wą niezmienniczą ze względu na endomorfizm D. Tę przestrzeń będziemy 
oznaczać symbolem Ea. Na podstawie twierdzenia Paige’a wnioskujemy, że 
gdy dla endomorfizmu D istnieje endomorfizm T  spełniający równość (4), to 
(Ea, K  [x]) jest podmodułem podzielnym modułu (E , K  [x]). W teorii grup 
abelowych znane jest (por. [S]) następujące twierdzenie.

T w ie r d z e n ie  5 (R. Baer). Niech G będzie grupą abelową i niech G0 będzie 
podgrupą podzielną tej grupy. Wówczas istnieje podgrupa G1 taka, że G =  
=  G0©C/i.

To twierdzenie przenosi się na przypadek dowolnego modułu nad pier­
ścieniem euklidesowym. Zestawiając je z poprzednimi wynikami, otrzymuje­
my następujący wniosek.

W n io s e k . Niech E będzie przestrzenią liniową nad ciałem przemiennym o 
charakterystyce zero i niech D będzie endomorfizmem tej przestrzeni. Jeśli 
istnieje inny endomorfizm T  tej przestrzeni spełniający równość (4), to 
istnieje podprzestrzeń Et, niezmiennicza ze względu na endomorfizm D taka, 
że E = Ea@Et .
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