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Zadania

Wszelka korespondencje dotyczaca zadan (nowe zadania, rozwigzania zadan itp.) nalezy
kierowa¢ pod adresem: Michat Krych, Instytut Matematyki Uniwersytetu Warszawskiego, Patac
Kultury i Nauki, IX pietro, 00-901 Warszawa. Cieckawsze rozwiazania bgda publikowane.
Gwiazdka sa oznaczone zadania, ktorych rozwiazanie nie jest znane redakcji. Niektore zadania
publikowane w tym dziale mogly by¢ znane dawniej, jednak ani autorowi, ani redakgji, nic o
tym nie wiadomo.

293. Niech f bedzie funkcja rzeczywista klasy C* okre§long na pewnym
przedziale otwartym zawierajacym O, przy czym

fO) = f(0)=0<f"(0).
Niech

g(x) = ( f‘ {((x);)) dla x # 0, Vg(O) = 0.

Dowie$é, ze funkcja g jest ograniczona w pewnym otoczeniu 0. Rozstrzygnac,
czy twierdzenie jest prawdziwe dla funkcji klasy C2.

M. Misiurewicz (Warszawa)

294. Poda¢ przykiad miary borelowskiej, bezatomowej, polskonczonej (o-
skonczonej) na przedziale (0, 1) takiej, ze jedyna funkcja ciagla catkowalna
wzgledem tej miary jest funkcja zerowa.

M. Krych (Warszawa)

295. Niech f: [0, 2rn] — [0, 1] bedzie funkcja catkowalng w sensie Rie-
manna 1 niech .

2n 2r
a= [ f(t)sintdt, b= {|f(t)costdr.
(4] 0

Dowiesé, ze a®+b? < 4.
Zadanie z zawodow matematycznych dla
studentow w Czechoslowacji (MSV 1986)



