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Definicja znajdujgca sie na str. 44 powinna by¢ przesunigta na poczatek § 8. Definicja zwartej
powierzchni analitycznej (str. 46) nie jest precyzyjna. Dowod twierdzenia 22 jest niejasny, za$ dowod
jego uogolnienia (str. 60) jest bledny :

W rozdziale V, noszgcym tytut ,,Obwiednie holomorficznosci”, autor postuguje si¢ pojeciem
obszaru wielolistnego oraz funkcji holomorficznej w takim obszarze, ale nigdzie nie podaje ich
definicji.

W przykladzie 2 na str. 71 oparto si¢ na blednym twierdzeniu, ze oslona wypukla zbioru
B< R jest suma odcinkow [x!, x2], gdzie x!, x2 przebiegaja B. Kontrprzyklad otrzymamy, gdy
jako B weZzmiemy w R3 dostatecznie male otoczenie sumy trzech odcinkow: [0, eq], [0, e2], [0, 3],
gdzie 0 = (0,0,0), e; = (1,0,0), e = (0,1,0), e3 = (0,0, 1).

Pisanie na temat funkcji analitycznych wielu zmiennych zespolonych w jezyku polskim napo-
tyka do$¢ duze trudnoSci terminologiczne. Polska terminologie w tej dziedzinie nalezy dopiero
stworzy¢. Tlumaczenie dostlowne obcych termindéw na jezyk polski nie zawsze jest mozliwe. Sadze,
7e wymownym tego przykladem jest twierdzenie Knesera, nazwane w skrypcie z rosyjska twierdze-
niem o ,,wlozonym zebrze”. Brzmi to troche dziwacznie. Moze lepiej brzmialoby: ,twierdzenie
Knesera o krawedzi osobliwej”. Taka terminologia oddawalaby istot¢ rzeczy i bylaby zgodna
z terminologia uzyta przez samego Knesera.

Wzor, bedacy treScia twierdzenia 1 na str. 85, powinien nosi¢ nazwe wzoru Cauchy’ego—
—~Greena, a nie Cauchy’ego—-Riemanna. Sadze, ze wobec twierdzenia 10, str. 95, przyktad 1 na str. 107
jest zbyteczny. W dowodzie lematu 1 na str. 108 korzysta si¢ bez uzasadnienia z tego, Zze funkcja
globalnie okre$lajaca jest lokalnie okreslajaca.

W dowodzie wzoru Weila (str. 123) korzysta si¢ z wzoru Martinelli-Bochnera. W tym ostatnim
wzorze zaklada sie, ze brzeg obszaru, po ktorym calkujemy, jest gladki. Natomiast brzeg obszaru
Weila nie jest gltadki. W skrypcie nie ma jednak Zzadnej wzmianki na temat mozliwosci uzupelnie-
nia powstatej trudnosci.

Lista usterek, przytoczona powyzej, nie jest kompletna. Ale juz z niej wynika, Zze czytelnik
szukajacy w skrypcie pomocy moze natrafi¢ na niepotrzebne trudnosci, ktére wynikly, jak si¢ wy-
daje, z niedostatecznej troskliwosci zarowno ze strony autora, jak i wydawnictwa.

Nalezy mie¢ jednak nadzieje, ze pojawia si¢ w niezbyt odleglej przyszlosci kolejne ulepszone
opracowania tak bardzo potrzebnego w Polsce podrecznika analizy zespolonej wielu zmien-
nych. )

Oby ukazanie si¢ skryptu J. Gorskiego bylo pierwszym szczesliwym krokiem szybko zbieznego
procesu kolejnych przyblizen do podrecznika idealnego.

Jozef Siciak

Adam Piskorek, Rownania calkowe, elementy teorii i zastosowania, Wydaw-
nictwa Nauvkowo-Techniczne, Warszawa 1971, str. 273, cena zt 52.—

Teoria réwnas catkowych jest teoria matematyczna wazna zaréwno ze wzgledu na powiazania
z innymi dziatami analizy (rownania rézniczkowe czastkowe, teoria spektralna operator6w w prze-
strzeni Hilberta, teoria Riesza rownania liniowego z operatorem zwartym), jak tez i ze wzgledu
na liczne zastosowania w zagadnieniach technicznych. Pomimo to w polskiej literaturze matema-
tycznej nie bylo dotad podrecznika, ktory by w sposOb przystepny i zwigzly, a jednoczesnie nowo-
czesny, wprowadzal czytelnika w glowny nurt tej teorii (wydana wczesniej czterotomowa mono-
grafia W. Pogorzelskiego Réwnania calkowe i ich zastosowania jest przeznaczona raczej dia oséb
juz znajacych elementarny zarys przedmiotu).

Ksiazka A. Piskorka jest udang proba wypelnienia wspomnianej luki. Jak pisze autor w przed-
mowie, do zrozumienia ksigzki wystarcza znajomo$¢ rachunku rézniczkowego i calkowego w za-
kresie tradycyjnego wykladu politechnicznego. A oto jej tre§é:

W rozdziale I oprocz pewnych informacji o charakterze historycznym i terminologicznym
podane sa dwa przyklady zagadnien teorii sprezystosci, prowadzacych do réwnania catkowego.
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Ostatni paragraf 4 tego rozdziatu zawiera wyklad podstawowych faktow teorii catki Lebesgue’a
(bez wprowadzania pojgcia miary).

Rozdziat II poswigcony jest metodzie kolejnych przybllzeﬁ zastosowanej do rownania Fred-
holma drugiego rodzaju w przypadku, gdy szereg Neumanna jest jednostajnie zbiezny, badz tez,
gdy jest on zbiezny w normie przestrzeni L2, OmoOwione jest rowniez réwnanie Volterry drugiego
rodzaju (traktowane jako szczegdlny przypadek rownania Fredholma) oraz podana jest metoda
sprowadzania réwnania Volterry pierwszego rodzaju do réwnania drugiego rodzaju.

Rozdzial III zawiera pelny dowdd alternatywy twierdzenia Fredholma dla réwnan o jadrze
catkowalnym w drugiej potedze, oparty na aproksymacji tych jader przez jadra zdegenerowane.
W rozdziale tym podana jest rowniez metoda Fredholma przedstawienia jadra rozwiazujacego
jako funkcji meromorficznej parametru 4. Jako ilustracje wyloZonej teorii autor podaje dyskusje
zagadnienia Dirichleta i zagadnienia Neumanna na plaszczyznie.

Rozdziat IV zawiera teori¢ rownan calkowych o jadrach symetrycznych i catkowalnych
w drugiej potedze z waga, o ktorej zaklada sie, ze jest funkcja catkowalna, nieujemna i ograniczona.

W rozdziale V, poswieconym réwnaniom o jadrach nieograniczonych, autor przenosi alterna-
tywe Fredholma na przypadek jader o stabej osobliwosci. W tymze rozdziale podana jest definicja
réwnania catkowego osobliwego wraz z przykladami wskazujacymi, Ze twierdzenia Fredholma nie
sa prawdziwe w tej klasie rownan. Nastepnie autor wprowadza w przestrzeni L? transformacje
Hilberta, aby po omoéwieniu jej podstawowych wlasnosci zastosowaé ja do badania réwnania catko-
wego profilu skrzydia samolotu (jak wiadomo jest to jednowymiarowe rownanie osobliwe). Ostatni
paragraf zawiera teori¢ rownania osobliwego Carlemana.

Rozdziat VI poswiecony jest pewnym typom réwnan catkowych nieliniowych. Najpierw omoé-
wiona jest metoda kolejnych przyblizen w zastosowaniu do réwnania nieliniowego Volterry, ktora
w szczegolnym przypadku daje znane twierdzenie o istnieniu i jednoznacznoéci zagadnienia po-
czatkowego dla réwnania zwyczajnego pierwszego rz¢du. Nastepnie autor wykazuje istnienie i jedno-
znaczno$¢ rozwigzania pewnego rownania nieliniowego teorii sprezystosci (zwanego réwnaniem
Hammersteina).

Wylozona teoria rownan catkowych ze slaba osobliwoscia zostala zastosowana w rozdziale
VII do klasycznych probleméw teorii réwnan rézniczkowych czastkowych: zagadnien Dirichleta
i Neumanna dla réwnania Laplace’a, zagadniefi mieszanych (tzw. zagadnied Fouriera) dla rownania
przewodnictwa cieplnego oraz zagadnienia poczatkowego dla réwnania falowego w osrodku
o dowolnej liczbie wymiarow.

Wreszcie ostatni VIII rozdzial zawiera pewne dodatkowe informacje ulatwiajace korzystanie
z ksigzki czytelnikowi mniej zaawansowanemu w matematyce. Sa to: teoria liniowych ukladow
réwnan algebraicznych, dow6d nierdwnosci Hadamarda dla wyznacznikéw oraz dowdd twierdzenia
Fouriera-Plancherela.

Jak widaé z powyzszego przegladu, ksiazka zawiera pelng teori¢ rownan calkowych nie ma-
jacych jader osobliwych, ilustrowang duza iloécia przykladéw waznych w zastosowaniach. Z wiasci-
wym sobie talentem dydaktycznym autor polaczyt przystepno$é wykladu z precyzja rozumowania
matematycznego. Z tego wzgledu ksiazka moze byé polecona nie tylko osobom interesujacym sig
zastosowaniami rownan catkowych do zagadnien fizycznych i technicznych, ale rowniez stanowi
wartosciowy podrecznik dla studentow wyzszych lat matematyki.

Jak wiadomo, do obowigzkéw recenzenta nalezy wyszukiwanie usterek i bledow. Wobec
tego podam kilka uwag, ktore nasunely mi si¢ przy czytaniu ksigzki.

W paragrafie 15 przy wprowadzaniu funkcji ¢ (zwanej waga) nalezy zalozy¢, ze jej zbior

b

miejsc zerowych ma miar¢ Lebesgue’a zero. Bez tego rownosé f o(x)g(x)2dx = 0 nie pociaga
a

za soba znikania funkcji g prawie wszedzie w przedziale [a, b] (oczywiScie zwrot ,,prawie wszedzie”
nalezy tu rozumieé tak, jak w paragrafie 4, tzn. w sensic miary Lebesgue’a).

Rozumowanie zawarte w wierszach 10013-10016 i doprowadzajace do twierdzenia 6 jest
bledne, bowiem fakt, ze jadro rowne prawie wszedzie zeru nie ma wartosci wlasnych, nie wynika
z twierdzenia 4. Natomiast z jednostajnej zbieznosci szeregu (16. 24) i z réwnosci (16. 23) wynika,
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oo n
ze dla dowolnej funkcji <peL§ (a, b) funkcja (K— K), @ znika prawie wszedzie. Wobec tego jadro

o n n=1
K~ Y K nie ma wartosci wlasnych, a zatem wobec twierdzenia 4 jest prawie wszedzie rowne zeru.

n=1
oo

1 .
W paragrafie 25 autor nazywa przeksztalceniem Fouriera przeksztalcenie f— —2: f e f(y)dy

T —o0
o
za$ przeksztalceniem odwrotnym Fouriera — przeksztalcenie f— T: f e~V f(y)dy. Jest to
V2 o

niezgodne z ustalong terminologia.

Ponadto nalezy zalowaé, ze otrzymawszy w paragrafie 32 przedstawienie catkowe rozwiazania
zagadnienia poczatkowego dla roéwnania falowego, autor nie wspomnial o zasadzie Huyghensa
w osrodku o nieparzystej liczbie wymiardw oraz o dyfuzji fali w osrodku o wymiarze parzystym.

Na zakonczenie wymieni¢ zauwazone bledy drukarskie:

strona, wiersz jest powinno by¢
256 nier6wnosci nierownosciami
b b
4149 f J
a
889 ematem lematem
885 d<1 0<d<l1
13219 podksztalcenia odksztalcenia
1423 0 2]
2468 (w symbolu calki) ds ds
252 M" Mm

H. Marcinkowska

Felix Hausdorff, Nachgelassene Schriften, Studien und Referate; herausge-
geben von Prof. dr. Giinther Bergmann, Miinster; B. G. Teubner, Stuttgart 1969;
Band I, str. 538; Band II, str. 570; z przedmowa Giinthera Bergmanna.

Ocalone z wojny rekopisy Feliksa Hausdorffa zawierajace notatki do jego wykiadow (pierwsze
sa z 1896 r.) i komentarze do studiowanych prac, przewaznie nie przeznaczone do druku, zostaly
przez prof. Giinthera Bergmanna zebrane i przygotowane do publikacji. Ukazaly si¢ dwa tomy
i zapowiedziane sa dalsze cztery.

Nie jest to publikacja zwykla: rekopisy odfotografowano z zastosowaniem jedynie najniezbed-
niejszej korekty (opuszczanie miejsc catkowicie zakreslonych, faczenie w jedna nie catkiem zapisanych
stronic, numerowanie stronic). Bylo to celowe i ze wzgledow technicznych, a pozwalala na to niemal
idealna forma rekopiséw: pismo jest rowne, nie ma prawie skreslen i dopiskOw na marginesach
i miedzy wierszami, jednakowe w ciagu wielu lat. Jednak sentyment wydawcy do dzieta Hausdorffa
byt tu bardziej decydujacy. !

Feliks Hausdorff, urodzony w 1868 r. byl profesorem w Lipsku (od 1902), Greifswaldzie
(tam zostaly napisane w 1913 r. jego Grundziige der Mengenlehre) i od 1921 r. w Bonn. W 1935 .
przeszed! na emeryturg. PrzeSladowany, zginat tragicznie w 1942 r. Jego dzielo przenika wszystko,
co bylo zrobione w teorii mnogosci, topologii, teorii funkcji rzeczywistych i teorii miary w pierwszych
dziesiatkach naszego stulecia. W przedmowie prof. Bergmann bardzo sugestywnie szkicuje oso-
bowos¢ Hausdorffa. Najpierw widziana oczami studenta. Nuta sympatii miesza si¢ tu ze wspomnie-
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